
         ב"ה
 

 לו  וראיםק

 .מתמטיקה יוסילה
 

 הבאים לעולם  ברוכים

 לא חשבון "  החשבון"  

לפנינו ספור אודות נער שמצא עצמו על אי בודד. ובסופו של דבר 
גילה כי בקצה האי ההיא קיימת איזה עיירה, אלא שאנשיה 

 קצת מוזרים. 
 ושם פגש במשפחה שאכסנה אותו להיות כאחד מהם.

 

 
 

 שעבר עליו בעיר ההיא.   ל מהלכ עדים אנו נהיה
 פלאים שבחשבון ללא חשבון-ונראה מקרוב הפלאי

 שנתגלו לו בחיותו ביניהם. 

 
 



 בס"ד 
 

 
 

 
 הקדמה אודות "החשבון ללא חשבון"

 
כשאומרים "חשבון ללא חשבון" אין הכוונה שאין כאן חשבון כלל, אלא המדובר אודות פעולת חשבון כה  

 לפעולת חשבון כזו.  תשובה ת לת יכול  זעירה עד שילד קטן 
 " ונראה ביחד כמה זמן ומאמצים אתה צריך להשקיע? 99למשל לוח הכפל של " חניק 

    ? = 99 ÷ 4356 למשל:
 למהלכי ה "חשבון" שאתה מכיר ורגיל! ...    שבבקשה תיג

 ? תסיימ 
 

 האתגר שבדף זה:  
 "   ?=  99 ÷ 4356לתת לילד קטן לפתור לנו הפעולה " 

  שה!, בבקתאח שניה  תוך 
 

 בא ונפתור אותו תרגיל "בחשבון ללא חשבון"  ,כעתו
 " 4356אני מסתכל על המספר "

 "4356כן מסתכל כך! "
 וכל מה שיש לעשות הוא להוסיף "ועוד אחד" 

 קטן יכול לפתור לנו תרגיל מסובך זה.כי אפילו ילד   ,אני חושב
 

4356 ÷ 99 = 44    
 

 
 

 



 פרק א'
 

 ! עה טובהצה
  לה.  סייולחשב ל ב ןח בי ידו ש 

 ה שלכם!  כמה רציתי להכיר את כל מה שיודעים בעייריוסילה: 
סדר לו פולחן  אני חושב שכבר הודעתי לך כי אצלנו, בעיירה שלנו, כל אחד ואחד מ בלחשב: 

 , פולחן משלו. עצמאי
 יוסילה: מה למשל? 

פולחן  ר התכי   ואז , : למשל... מה למשל? אני אקח אותך איתי לבקר אצל החברים שליבלחשב
 של כל אחד מהם. 

 האם אני יכול להצטרף עמכם?  רמיזה:
 אח או אחות קטנים.   אצלו אנו מבקרים יששלא תמיד ... אבל, כן! ובפרט אם לחבר  : בלחשב

 אנו מבקרים היום?  סילה: ובכן אצל מי ו י
 אה! כבר מהיום אתה רוצה להתחיל?  : בלחשב

 יוסילה: אם יש לך תוכנית... בבקשה. 
 וכנית. רק תן לי לחשוב רגע, ואז אגיד לך למי פנינו מועדות.לי שום תלא אין  : בחשלב

 ובלחשב לוקח לו כמה רגעים של מחשבה.
לו מבחין... והוא מבחין טוב בענייני  יש לי חבר שקוראים . מבחין  כן !!! אנו נבקר אצל : בלחשב

 לו.  שעמם ר שישאיתנו רמיזה, איני בטוח שהוא ייהנה, ואפ  חהמספרים. אנו ניק
 זה ישעמם יותר!  , בביתכאן לבד להיות אל תדאג לשעמום שלי,  רמיזה:

 והנה הם הגיעו. .. ם לביתו של מבחין.רכושלושת החברים שלנו עושים ד
 מהעולם הגדול. הנה הבאתי לך אורח בלחשב: שלום מבחין, 

 מה שלום העולם הגדול?   ופונה ליוסילהמבחין: ברוכים הבאים, 
פולחן  י יש לך אצל החברים של בלחשב. הוא סיפר לי כני שמח לבקר וא ילה, יוס  י יוסילה: שמ

  המתמטי עולם, היות כי אני סקרן להכיר דרכי תי לראותל "החשבון ללא חשבון" וזה מה שבא ע
 א חשבון" ת  "החשבון ללאודו שלכם

לך  רמבחין: בשמחה! אני אראה לך במה אני עוסק כעת. רק שרוצה להגיד לך כי מה שאמ 
-תו. כאן לא כולנו עוסקים בחשבון ללא חשבון. כי רק היות ושמו בלב אינו האמת לאמבלחש

ספרים.  ון" אך אנו מגלים דרכים. דרכי הטבע של המחשב רואה בכל פולחן "החשבון ללא חשב
. אף פעם לא תקבל משהו  4תמיד תקבל  2לחלק ב   8דרים בדרך הקבועה להם. איך הנם מסו

יש  ...  תריו   גדולותפעולות ב מצואאתה תוכל ל  2 ו  8פעולה של ב אמוצ המה שאתואחר...  
הסקרנות נענית   אזזה מושך אותך לשקוע בנושא שלפניך, ו תחומים שהסקרנות מתעוררת, ו

   ם המספרים. ר לגלותו בעולששאפ  יש משהו מדהיםכי תמיד בגילויים מדהים. 
 המספרים.  הובלאיבציה מוט  עצמוליוסילה: אני רואה את המסר שאתה רוצה להעביר. זה כש

 בו!  מבחין ! אז עולם המספרים הוא רק למי שרוצה להיות  אדון מבחין  בלחשב: בסדר
 צוחקים. וכולם 

 " 9ודווקא אני אקח לי לדוגמה ה "כפול ב מבחין:  
9 x 7   =63  9.. מה עשינו. אז x 07   =063  אכן יש לצפות כי    0 > 7ואומרים  07אנו מסתכלים על

 בחין ב ...ומתחילים לה ) 18(ולא  9שבתשובה = רות  הספ ת סך שלוש
 

 x 07  =  063   7   +3  =10 9מבחינים כי 
 x 07  =  063   7 – 1  )–  0(   =6 9מבחינים כי 
 x 07  =  063   3   +6  +0   =9 9מבחינים כי 
 . 063, נמצא שמאל ל 07נמצא שמאל ל ה  0אותו  ה משמאל. ה ספראות   x 07  =  063 9 מבחינים כי

 0 >  7 וכל זה כי    x 07    =063 9כי נים ימבח



 . ולאחר הבחנה קטנה זו אתה יכול לעבור עם אותה הבחנה ל..
 ?   = x 67 9ל      ?  =  x 57 9ל        ?  =  x 47 9ל       ?   =  x 37 9ל      ?   =  x  27 9ל      ?   =  x 17 9ל 

 לדוגמה:
 x 47  =  423   7   +3  =10 9בחינים כי מ

 x 47  =  423   47 – 1  = 46  ...46 – 4  =42  47 – 1 –  4  =42 9מבחינים כי 
 x 47  =  423   3   +2  +4 =  9 9מבחינים כי 
 ) 4(אותו  ה משמאל. ה ספראות   x 47  =  423 9 מבחינים כי
 4 >  7 וכל זה כי    x 47    =423 9 מבחינים כי

  ת אחדואלא לכל ה  7שהם =  אחדותולאחר הבחנה קטנה זו אתה יכול להבחין כי לא מדובר ב
, אתה תמצא אותה הבחנה.  " גדולה מהעשרותשערכם " "אחדות"... בכל  1הגדול מ  2מ  חלה

 האין זה ... 
8 8 7 6 5 4 3 2 1 
09 19 29 39 49 59 69 79 89 
 08 18 28 38 48 58 68 78 
  07 17 27 37 47 57 67 
   06 16 62 36 46 56 
    05 15 25 35 45 
     04 14 24 34 
      03 13 23 
       02 12 
        01 

  47הבחין בו מה שראינו ב ל, ו9, ניתן לכפול ב כל מספר מאלומעניין. ו  נכון   כן זה מאודיוסילה: 
 . 9כפול 

-מספר האיאראה לך הפולחן שאני משתדל להשלים. אני מגלה הקשר שבין האני מבחין: וכעת  
 בריבוע.  זוגי ולבין המספרים 

 , ... 24, 23,  22, 21עם , ... 9, 7, 5, 3, 1נפרדים. איפה   ולמותעשני הם ? אלו יוסילה: מה אתה שח 
 ה, כאן אצלנו אתה צריך לצפות מה שלא חושבים עליו בעולם הגדול. אל תתפלא יוסיל : שבבלח

 , כמה זה?3+  1מבחין: 
 !   4יוסילה: 

 ) 5+   3+  1(כלומר  5? נמשיך הלאה ועוד 22זה  מבחין: האין
 !  9 =  5+  4 יוסילה: 

 ) 7+  5+   3+  1(כלומר  7? נמשיך הלאה ועוד 23אין זה ן: הימבח
 . מעניין ! 24שהוא  16זה ...  7  עודו  9לי   שייוסילה:  

 מבחין: תסתכל בלוח הזה
1 3 5 7 9 11 13 15 17 19 
          
1 4 9 16 25 36 49 64 81 100 
1² 2² 3² 4² 5² 6² 7² 8² 9² 10² 

 זוגיים, והשורה התחתונה המספרים בריבוע. -ם האיונה המספריי העל השורה
   22=  4יהיה  3לו  ןאם תית  1רים... צריך הסב  בר לא כ נייוסילה: א

 23=   9יהיה  5לו   ןתית  4וכן אם אותו 
 וכן הלאה.   24=   16יהיה  7לו   ןתית  9וכן אם אותו 

 ים. להסבר הכתחימבחין: אני רואה שיש לך תפיסה טובה... לא 



 חשב: אכן היה שווה הביקור. למדנו דבר מה! לב
 ולם הריבוע.בעד מבחין: ועוד אגלה לכם סו

 ?  8עם ה   63... מה שייכות   63" ונקבל 1בואו ונעשה "פחות  64=  28
   63) = 1+   8) (1 – 8הנה ! (

 ?  43עם ה  1848... מה שייכות  1848ונקבל  "  1נעשה "פחות בואו ו  1849=  243
   1848) = 1+    43(  )1 – 43הנה ! (

 ם הסבר?יאם צריכ
המספר  "הכפל פעולת ל ,המכפלה לנון נות  1ות פח ע מסוים בריבו כי מספר , בלחשב: מובן

  .יו) המספר הבא אחר מובנו 1-המספר הקודם. וכן ועוד מובנו 1-(כי תמיד פחות "מספר שבא אחריוב , לו קודםה
 . 31ול כפ 11וה ל יהיה שו   143אכן  144=   212לדוגמה: 

 להרחיק לכת בעניין? יש בכם כוח מבחין: האם  
 . אנו נודיע לך ! ל להבין אותך..וכנ  יוסילה: תגיד מה שיש לך, ואם באמת לא 

 .ריבוע" – כפלהשייכות " י . בו הבחנתמבחין: אתם מזכירים לי בפולחן אחר שקדם לזה
 זה.  ב לראות גם את כעלהת . אנו נשמחלה: כן ?! יש לך פולחן אחר להראות לנו... אדרבא ..סייו 

 כאן ?  יש לנו בסדר ! מה   יא משם תיק מלא ניירות.נכנס לחדר, ומוצ מבחין:  
   63=  ) 1 +  8) (1 – 8(  !  והנה 1 -,  64=  28

 (אבל בריבוע)  2כלומר פחות    4עכשיו נעשה פחות 
   60) = 2+   8) (2 – 8והנה ! (  4 -,  64=  28

 (אבל בריבוע)  3פחות  רמכלו   9פחות עכשיו נעשה 
   55) = 3+   8) (3 – 8והנה ! (  9 -,  64=  28

 (אבל בריבוע)  4כלומר פחות   16ו נעשה פחות שיעכ
   48) = 4+   8) (4 – 8והנה ! ( 16 - ,  64=  28

 (אבל בריבוע)  5כלומר פחות   25עכשיו נעשה פחות 
   39) = 5+   8) (5 – 8והנה ! ( 25 -,  64=  28

 (אבל בריבוע)  6ומר פחות כל  36פחות עכשיו נעשה 
   28) = 6+   8) (6 – 8! (  הנוה  63 -,  64=  28

 ע) בו(אבל ברי 7כלומר פחות   49עכשיו נעשה פחות 
   15) = 7+   8) (7 – 8והנה ! ( 94 -,  64=  28

 (אבל בריבוע)  8כלומר פחות   64עכשיו נעשה פחות 
   00) = 8+   8( ) 8 – 8והנה ! ( 64 -,  64=  28

אין    ... ואם תרצו15, 28, 39, 48, 55,  60 , 63, 64מ  החל  אם תרצושונות.  תוצאות  8למה הגענו? ל 
 תוצאות שונות.  8ו ונשאר בידינ   00 ואז יש להחשיב  64להחשיב 

82 – 02 = 64 
82 – 12 = 63 
82 – 22 = 60 
82 – 32 = 55 
82 – 42 = 48 
82 – 52 = 39 
82 – 62 = 28 
82 – 72 = 15 
82 – 82 = 00 

 מההסבר הזה.  י יוסילה: באמת זה משהו... אני מאוד נהנית
 בלחשב: אנו הכבדנו עליך, אולי? 

 אני נהנה לגלות לכם... ואם תרצו להרחיק לכת, אני מסכים.   דווקא מבחין: 



 נו עם זה? לא גמר ד: עויוסילה 
 איפה גמרנו... יש כאן עולם שלם.    : מבחין 

 00, 15, 28, 39, 48, 55, 60,  63,  64 תוצאות האלו 8 אנו הגענו ל
64 – 63   =1 
63 – 60   =3 
60 – 55   =5 
55 – 48   =7 
48 – 39   =9   
39 – 28   =11 
28 – 15   =13 
15 – 00   =15 

 וצאות. ת  8אלו ממש  15,  13, 11, 9, 7, 5, 3, 1
 . x 24 24יכולים להיראות גם   224: שללמ  פל. כלבוע .. פשטי את הרילך במה עסקתי. פראסאני  

 י אשמור על יחס זה. רק! פעמיים יש כאן. אנ  24ואז נתעוררה אצלי השאלה: 
 ...  x  26 22   אקבל אם זה כך... נו! מה יש לחפש כאן? ומה   x 25 23מפה לשם.   1רק אעביר 

 ; 4=   22 – 26;   2 =  23 – 25;  0=   24 – 24הזוגיים.  ים פרמצאתי כי כל מה שיש בידי הם המס
 .    x  24  =576  .25 x 23   =575  .26 x 22   =572 24 מכפלות.דל שבין הלחפש ההב י ניסית

    21   ;657 – 572   =4  22  ;657 – 567  =9  23 1=  575 – 657אכן גיליתי הבדלים בריבוע. 
 ו. ועל שבא אחרי על הלוח הזה ותסתכל 

 משמאל לימין

 2x 224מרחק מ    2x 224מרחק מ    2x 242מ  מרחק  

24 x 24 = 
23 x 25 = 
22 x 26 = 
21 x 27 = 
20 x 28 = 
19 x 29 = 
18 x 30 = 
17 x 31 = 

05 76 
05 75 
05 72 
05 67 
05 60 
05 51 
05 40 
05 27 

576 – 576 = 0 
576 – 575 = 1 
576 – 572 = 4 
576 – 567 = 9 
576 – 560 = 16 
576 – 551 = 25 
576 – 540 = 36 
576 – 527 = 49 

0² 
1² 
2² 
3² 
4² 
5² 
6² 
7² 
 

16 x 32 = 
15 x 33 = 
14 x 34 = 
13 x 35 = 
12 x 36 = 
11 x 37 = 
10 x 38 = 

9 x 39 = 

05 12 
04 95 
04 76 
04 55 
04 32 
04 07 
03 80 
03 51 

576 – 512 = 64 
576 – 495 = 81 
576 – 476 = 100 
576 – 455 = 121 
576 – 432 = 144 
576 – 407 = 169 
576 – 380 = 196 
576 – 351 = 225 

8² 
9² 

10² 
11² 
12² 
13² 
14² 
15² 

8 x 40 = 
7 x 41 = 
6 x 42 = 
5 x 43 = 
4 x 44 = 
3 x 45 = 
2 x 46 = 
1 x 47 = 
0 x 48 = 

03 20 
02 87 
02 52 
02 15 
01 76 
01 35 
00 92 
00 47 
00 00 

576 – 320 = 256 
576 – 287 = 289 
576 – 252 = 324 
576 – 215 = 361 
576 – 176 = 400 
576 – 135 = 441 
576 – 092 = 484 
576 – 047 = 529 
576 – 000 = 576 

16² 
17² 
18² 
19² 
20² 
21² 
22² 
23² 
24² 

 ) 48*  0וכולל ( )24*  24(פעולות כולל  25
 שניהם בדל שבין הה 48  שניהם בסך

 

 שניהם בדל שבין הה 48  שניהם בסך

24 x 24 = 
23 x 25 = 
22 x 26 = 
21 x 27 = 
20 x 28 = 
19 x 29 = 
18 x 30 = 
17 x 31 = 
16 x 32 = 
15 x 33 = 
14 x 34 = 
13 x 35 = 

24 – 24 = 0 
25 – 23 = 2 
26 – 22 = 4 
27 – 21 = 6 
28 – 20 = 8 
29 – 19 = 10 
30 – 18 = 12 
31 – 17 = 14 
32 – 16 = 16 
33 – 15 = 18 
34 – 14 = 20 
35 – 13 = 22 

 12 x 36 = 
11 x 37 = 
10 x 38 = 
 9 x 39 = 
8 x 40 = 
7 x 41 = 
6 x 42 = 
5 x 43 = 
4 x 44 = 
3 x 45 = 
2 x 46 = 
1 x 47 = 
0 x 48 = 

36 – 12 = 24 
37 – 11 = 26 
38 – 10 = 28 
39 – 09 = 30 

04  – 8 = 32 
41 – 7 = 34 
42 – 6 = 36 
43 – 5 = 38 
44 – 4 = 40 
45 – 3 = 42 
46 – 2 = 44 
47 – 1 = 46 
48 – 0 = 48 

 



 ש לכם שאלות? אם י
 יוסילה: זה בדיוק מה שהסברת מקודם. 

... וכן זה עולה וזה   x 23 25ולאחריו מגיע   x 24 24בריבוע כלומר   24בלחשב: אנו רואים כאן, 
 .. ,24, 23, 22, 21  ם שלמטה ממנו ה  ים לבין המספר 224הסברת לנו שהמרחק בין . 48x  00יורד עד 

 אלו לדוגמה. את  . אני אקח  אלו ותשור ית שתתמקדו בש י נרצו  חין: וכעתמב
16 x 32 = 
15 x 33 = 

05 12 
04 95 

 . 17זוגי -המספר האי...  17=   495 – 512הבדלי המכפלות...  
24 x 24 = 
23 x 25 = 
22 x 26 = 
21 x 27 = 
20 x 28 = 
19 x 29 = 
18 x 30 = 
17 x 31 = 

05 76 
05 75 
05 72 
05 67 
05 60 
05 51 
05 40 
05 27 

 
1 
3 
5 
7 
9 
11 
13 
 

16 x 32 = 
15 x 33 = 
14 x 34 = 
13 x 35 = 
12 x 36 = 
11 x 37 = 
10 x 38 = 

9 x 39 = 

05 12 
04 95 
04 76 
04 55 
04 32 
04 07 
03 80 
03 51 

15 
17 
19 
21 
23 
25 
27 
29 

8 x 40 = 
7 x 41 = 
6 x 42 = 
5 x 43 = 
4 x 44 = 
3 x 45 = 
2 x 46 = 
1 x 47 = 
0 x 48 = 

03 20 
02 87 
02 52 
02 15 
01 76 
01 35 
00 92 
00 47 
00 00 

31 
33 
35 
37 
39 
41 
43 
45 
47 

 לוח זה ברור? האם 
 ? לה: לאן אתה רוצה להגיעסייו 

 מבחין: רוצה שאשאל אותך שאלה ושתדע לענות לי. 
 יוסילה: איזו שאלה? 

? מצא  19ב   ה של הפעולה עולה על המכפלה הקודמת לה. שהמכפל48שני מספרים בסך מבחין: 
 שתי השורות לאותן שתי מכפלות. 

 ת על כאלו שאלות?  ואותי, איך אפשר לענ  יע מפתיוסילה: שוב אתה  
. שהמכפלה שלהם עולה על המכפלה  98שני מספרים בסך ה. חין: אל דאגה, נשנה השאלבמ

 ? מצא שתי השורות לאותן שתי מכפלות. 43הקודמת להם ב 
 בלחשב: אז מה חשבת יוסילה... כאן לא משחקים! 

 לאט. -מבחין: אנו נגיע, לאט
 רמיזה: תגיד מבחין, מדוע אינך נותן להם רמז?  

 הנה נתחיל מההתחלה...דק. מבחין: בסדר, אתה צו
 x 24  =576 24בעקבות  

23 x 25 = 
22 x 26 = 

5 75 
5 72 

 3=   572  – 575ההבדל בין שתי המכפלות 
 . 2+  1נראה   3זוגי שווה חצי גדול וחצי קטן.  -ובכן הרמז הוא האי

 24עם חיבור ועם חיסור אלו החצאים... אנו נגיע ל 
23 x 25   =575 23  +1   =24   25 – 1  = 24 
22 x 26   =572 22  +2   =24   26 – 2   =24 

 24=    2 – 26=   1 – 25וכמו כן   24=   2+  22=  1+  23בסופו של דבר 
 . זוגי-י הא חצאי עם והמכפיל או הנכפל אכן המסכנה של הרמז הזה, כי יש שייכות בין 

 ימון. אך עדיין לא נפל האס ..  יוסילה: לי לא כל כך בשליטה! הבנתי מה שאמרת מילה במילה.
 . זה יותר פשוט ממה שאתה חושב.  .. שמבחין: אל תתייא
 תסתכל על אלו... 

 



 .  48המדובר, בשני מספרים בסך 
 ) 24(כלומר, חצי = 

15 x 33 = 
14 x 34 = 

4 95 
4 76 

17 
19 

 19=   476  – 495...  19, איך הגענו ל תראה
 9 10+  9=   19ואתה יודע כי אפשר לראות 

 .(הגדול) העליוןהמספר ת לשור) שייך 9( קטון החצי הו , (הקטן) התחתוןמספר  ה תר לשושייך ) 10( דול צי הגחה
 24+ ? =  10...    24+ ? =  9ואז  

 15=    9 – 24במילים אחרות      24=   15+   9
 14=  10 – 24במילים אחרות      24=   14+  10

 . ) בשתי שורות(  יםפיל הם שני מכו 15ו  14 יש ל הגעתי ל ...  19ו   24בעזרת  ובכן
15 x 33 = 
14 x 34 = 

4 95 
4 76 

17 
19 

17 = 9 + 8 
19 = 10 + 9 

24 – 9 = 15 
24 – 10 = 14 

 48ידוע כי שני הגורמים = 
 33=  24+   9 מכפיל שני:  אני אקבל 15אכן עם 
 34=   24+   10 מכפיל שני:  בלאקאני  14אכן עם 

 ) 33=   15פחות   48;  34 =  14פחות    48(או אם רוצים,   

15 x 33 = 
14 x 34 = 

4 95 
4 76 

17 
19 

17 = 9 + 8 
19 = 10 + 9 

24 + 9 = 33 
24 + 10 = 34 

 

15 x 33 = 
14 x 34 = 

4 95 
4 76 

17 
19 

48 + 15 = 33 
48 + 14 = 34 

 = ?  x  33 15פעולה עליונה :  
 = ?   x 34 14פעולה תחתונה: 

 . 19=   להיות  , אמורההבדל בין שתי פעולות אלו
 בלחשב: אני חוזר על מה שנאמר... 

 .24+   24=   48במסגרת ,  10+   9=  19 ראותשאמור להי  19ר פרק המס אתה נתת לנו 
 לים לשתי הפעולות. אנו מקבלים שני מכפי  24מ ) 19(של יש לדעת כי בחיסור כל חצי 

 ם.אכן כבר יש לנו שתי פעולות להשלי  14=  10 – 24,  15=   9 – 24
15 x  , ? = ?14 x  = אכן ניתן להשלים   48? = ? והיות ושני הגורמים 
15 x 33    , ? =14 x 34 =  = 19?  וכעת מובטח לנו כי ההבדל בין שתי המכפלות 

   גישה שונה! ב התחיל וגם יש לי ל  , יוסילה: אני הבנתי
 ... אני שומע! " היקרעולמנו הגדול"מבחין: כן 

 הגדולים קודם. לים מכפיה  יוסילה: יכולים להגיע לשני
19  =9   +10  ...9   +24   =33      ,10   +24  =34 

 תה הבנת. מבחין: עכשין אני מבין שא 
 x 14 (– )33  x 15 = (19 34במילים אחרות... הגענו ל (

 x 33  = 495  ,14 x 34   =476 15של דבר,   בסופו בלחשב: 
 זה נכון !  19=   476 – 495לבדוק ... 

 מקרוב יש מה להבחין! כל אם נסתיר כי מבחין: כדאי להע 
 

15 x 33 = 
14 x 34 = 

4 95 
4 76 

17 
19 



33 – 15 = 18 
   .9א פעמיים  אינו אל 18

34 – 14 = 20 
   .10אינו אלא פעמיים   20

 בלחשב: לי נראה לצרף גישתו של יוסילה לגישתו של מבחין. 
19  =9   +10  ...24    +9   =33      ,24   +10  =34 
19  =9   +10  ...24 –  9   =15      ,24 – 10   =14 

 נמצאו שתי הפעולות 
15 x 33 = 
14 x 34 = 

4 95 
4 76 

אותו  .   48  מכפילים בסך שני ה ,  24כפול  24  אודות ההסבר , אם אני מבין! אמור להיותיוסילה:  
 . 48שבהם שני המכפילים בסך  הפעולות) 49או  48(חל על כל פעולות הכפל הסבר 

תו סך. למשל אם סך שני  ו הם באקבוצת מכפילים כאשר שני  .. חל על כללא עוד אלא .מבחין: ו
 .  00=   0*  76ונסיים ב   1444=   38*  38. אנו נתחיל מ  )38(כלומר פעמיים  76כפילים = המ

 . 48של נו מבחינים בלוח אנו נבחין ממש מה שא   76ובאותו הלוח השייך ל 
 יוסלה: עכשיו שהבנתי, האם תרצה לבחון אותי? 

 , במה?אותךבחון  ן: למבחי
 ! אתה זוכר! 98 אתה שאלת אותי שאלה אודות   : יוסילה 

. שהמכפלה שלהם עולה על המכפלה הקודמת להם  98שני מספרים בסך  כן! אני זוכר...מבחין: 
 ? מצא שתי השורות לאותן שתי מכפלות. 43ב 
 49+  49=   98;  22+   21=  43לה: וסיי

 ן להתחיל! בלחשב: אני מסכים כי זהו הצעד הנכו
 של בלחשב! )(במסכנהיוסילה: אני אלך בשיטה 

43  =21   +22  ...49   +21   =70      ,49  +22   =71 
43  =21   +22  ...49 – 21   =28      ,49 – 22   =27 

28 x 70 = 
27 x 71 =  

1960 
1917 

 
43 

 מבחין: עבודה טובה... ממש נהנים להבחין איך התקדמת! 
 לשלב הבא. ובכן אני אתן לכם רמז 

 יוסילה: מה! יש עוד שלב?
 פולחן שלו. הבלחשב: יוסילה חבוב, מבחין הולך עד הסוף 

 זוגי. הבא וניגש ישר לעניין. -מבחין: להתחשב כי ההבדל בין שתי הפעולות הוא תמיד מספר אי
מצא שתי   ! 39ה עולה על המכפלה הקודמת לה ב . שהמכפלה של הפעול 48שני מספרים בסך 

 ן שתי מכפלות. השורות לאות 
 בלחשב: כעת זה צריך להיות יותר קל. 

 20+   19=   39שאמור להיות נראה  39נתחיל ב 
 .הנ פעולה עליו אנו מקבלים  24 עם 19וחיבור   יש לדעת כי בחיסור

 . הנפעולה עליו אנו מקבלים   24 עם 20וחיבור  בחיסור וכן 
 = ??  43*  5ה עליונה = . פעול..   43=   19+  24;      5=   19 – 24
 = ??  44*  4ה עליונה = ... פעול   44=   20+  24;      4=   20 – 24

 . 39בין שתי המכפלות, אמור להיות וכמובן כי ההבדל 
 . 100%צאת ב נמ   תקדמותהמבחין: עד כאן, ה

 !   מה שנכון, נכון  יוסילה: 



5 x 43 = 
4 x 44 = 

2 15 
1 76 

37 
39 

 43  =  19+  24,  5=  19 –  24:        (החצי הקטון בפעולה) להגיע כך ואפשר  
 44=    20+  24,  4=  20 –  24:   י הגדול בפעולה)חצ(הוכן לשורה שאחריה 

 מבחין: וכעת מי משניכם מבחין יותר?  
 39... אני רוצה למצוא   39=  176 – 215ומבלי לעשות 

5 x 43 = 
4 x 44 = 

 ?39מי מכם רואה כאן איזה 
 בין השורות.  39אני רואה שני 

 מח להבחין במה שאתה מבחין. אני אש   !סילה: כן ו י
 ! ה הנמבחין: 

5 x 43 = 
4 x 44 = 

 מסכימים איתי?     39=   4  – 43ו      39=   5 – 44
 ולעשות חיסור, אם כבר יש לי   176 ול    215אני לא צריך לחשב ולהגיע ל   כלומר

5 x 43 = 
4 x 44 = 

 ומעניינת! בלחשב: עבודה טובה 
 שיטות!  3יש לנו ה: אם כן  יוסיל
 טות? י: איזה שלוש שבבלחש

 יוסילה:  
 :   1-שיטה

 = ??  43*  5ה עליונה = ... פעול   43=   19+  24;      5=   19 – 24
 = ??  44*  4ה עליונה = ... פעול   44=   20+  24;      4=   20 – 24

 2-שיטה
 = ??  43*  5ה עליונה = ... פעול   43=  5 – 48;      5=   19 – 24
 = ??  44*  4ה עליונה = ... פעול   44=  4 – 48;      4=   20 – 24

 3-שיטה
 = ??  43*  5ה עליונה = ... פעול   43=  4 +  39;      5=   19 – 24
 = ??  44*  4ה עליונה = ... פעול   44=  5 +  39;      4=   20 – 24

 עבודה טובה!זו! מבחין: 
 מוכנים להמשיך הלאה...  האם 

 וד!!! יוסילה: ע 
 מבחין: להזכיר לכם  

1 3 5 7 9 11 13 15 17 19 
          
1 4 9 16 25 36 49 64 81 100 
1² 2² 3² 4² 5² 6² 7² 8² 9² 10² 

 זוגיים, והשורה התחתונה המספרים בריבוע. -ם האיונה המספריי השורה העל
 19 =  81 – 001=  29 – 210אך    9+   10=  91הידעתם כי 

 זוגיים, למספרים בריבוע?-וחבריו האי 19האם ידוע לכם שייכות בין 



24 x 24 = 
23 x 25 = 
22 x 26 = 
21 x 27 = 
20 x 28 = 
19 x 29 = 
18 x 30 = 
17 x 31 = 
16 x 32 = 
15 x 33 = 
14 x 34 = 
13 x 35 = 
12 x 36 = 
11 x 37 = 
10 x 38 = 

9 x 39 = 
8 x 40 = 

05 76 
05 75 
05 72 
05 67 
05 60 
05 51 
05 40 
05 27 
05 12 
04 95 
04 76 
04 55 
04 32 
04 07 
03 80 
03 51 
03 20 

0 
1 
3 
5 
7 
9 

11 
13 
15 
17 
19 
21 
23 
25 
27 
29 
31 

 
0 + 1 = 1 
1 + 3 = 4 
4 + 5 = 9 
9 + 7 = 16 
16 + 9 = 25 
25 + 11 = 36 
36 + 13 = 49 
49 + 15 = 64 
64 + 17 = 81 
81 + 19 = 100 
100 + 21 = 121 
121 + 23 = 144 
144 + 25 = 169 
169 + 27 = 196 
196 + 29 = 225 
225 + 31 = 256 

+ 
1² 
2² 
3² 
4² 
5² 
6² 
7² 
8² 
9² 

10² 
11² 
12² 
13² 
14² 
15² 
16² 

 19מסתכל על   יבזמן שאנ
 10החצי הגדול  אני רואה 

 210  לינראה  שאלא 
 ?  הזה   210מה זה בדיוק ה 

 

1+3+5+7+9+11+13+15+17+19 
 =210 

 ות פח
1+3+5+7+9+11+13+15+17 

 =29 
 19=  29 פחות  210ו כי אלי ומובן מ
)210 –  29  =10  +9 ( 

 

 ידעת כי ה
29  +19  = 210 
 קטן בריבוע הזוגי + חציו -המספר האי

 = חציו הגדול בריבוע. 

 האין זה הרחקת לכת כמו שצריך?
    220 20דול הגחצי ות בו היש לרא  39אם כן  יוסילה: רגע!  

 ) 400= 39...........+7+5+3+1(    220הם  39זוגיים עד השורה של -מספרים האילומר כל הכ
 ?, שובוכעת האם תרצה לעמוד במבחן   אתה חושב נכון. מבחין: נכון! 

 וסילה: למה לא? י
 .x 00  58ומסימים ב   x 29  29כלומר מתחילים ב      58מבחין: הנה ! סך שני המכפילים = 

 לנו הפרטים שנתחדשו! ף יוסות פעולות ! תמצא שתי ה  7 זוגי =-יאה ספר המ "נתון לך" 
 ] 29+  29=  58[   .ן והגדול לקט , הקטון לגדול    4+    3נראה  7יוסילה: 

 x 26 32...      32=   3+   29,  26=   3 – 29  הגדול
 x 25 33...      33=   4+   29,  25=   4 – 29 הקטון 

 7=   26 פחות  33,   7=  25 פחות 32...  7אנו כבר רואים את ה 
32 x 26   =832     ,33  x 25  =825 7=  825 – 832ר : של דב פובסו 

  )7הוא החצי הגדול ל  4(   24=   7+   5+  3+   1ולתוספת: 
 בלחשב: אני מתגאה בחבר שלי... הוא תפס יותר טוב ממני... 

 להסתכל בלוח הזה. איך  ,מבחין: הערה ... מובן מאליו אלא לוודא
24 x 24  
23 x 25  
22 x 26  
21 x 27  
20 x 28  
19 x 29  
18 x 30  
17 x 31  
 

0 
1 
3 
5 
7 
9 

11 
13 

0 + 24 = 24 
1 + 23 = 24 
3 + 22 = 25 
5 + 21 = 26 
7 + 20 = 27 
9 + 19 = 28 

11 + 18 = 29 
13 + 17 = 30 

 

16 x 32  
15 x 33  
14 x 34  
13 x 35  
12 x 36  
11 x 37  
10 x 38  

9 x 39  
 

15 
17 
19 
21 
23 
25 
27 
29 

15 + 16 = 31 
17 + 15 = 32 
19 + 14 = 33 
21 + 13 = 34 
23 + 12 = 35 
25 + 11 = 36 
27 + 10 = 37 

29 + 9 = 38 

8 x 40  
7 x 41  
6 x 42  
5 x 43  
4 x 44  
3 x 45  
2 x 46  
1 x 47  
0 x 48  

31 
33 
35 
37 
39 
41 
43 
45 
47 

31 + 8 = 39 
33 + 7 = 40 
35 + 6 = 41 
37 + 5 = 42 
39 + 4 = 43 
41 + 3 = 44 
43 + 2 = 45 
45 + 1 = 46 
47 + 0 = 47 

 33=   19+  14יכולים גם לומר   19=  14 –  33אם יכולים לומר 
 " 1ואני אלך רחוק יותר... לא צריך להיעזר בשתי השורות. אפשר בשורה אחת על ידי "פחות 

 "  1"פחות   רק אם עושים?  19כאן ואה רפה אתה אי x 14 34איך? 



 נכון?        19=   1 פחות  14 פחות  34
 34=   14+   19+   1 ?איך.  1... ב +  19ו  14אם יש לך  34ה  למצוא  שרן אפוכ

 14=  1 –  19 – 34 ?איך.  1–... ב   19ו  34אם יש לך  14אפשר למצוא ה וכן  
     19=  1 – 14 – 34 ורואה את זה x 14 34אני מסתכל בזה  במילים אחרות 

 . המנמ  הולגדה x 15  33המכפלה של בין ל  x 14 34ההבדל בין המכפלה של  19א  שהו
 לנו כל מה שיש להגיד בעניין...  אמרת ,סוף-סוףבלחשב: 

בו? אני רואה שעוד נשארו ניירות בתיק שלא   יוסילה: אכן זה היה הפולחן הקודם שעסקת
 הדף הזה? מה זה  ,ראה לי תהראתה לנו, 

 מבחין: הנה... 
1² = 0² + 1x01 
2² = 1² + 1x03 = 0² + 2x02 
3² = 2² + 1x05 = 1² + 2x04 = 0² + 3x03 
4² = 3² + 1x07 = 2² + 2x06 = 1² + 3x05 = 0² + 4x04  
5² = 4² + 1x09 = 3² + 2x08 = 2² + 3x07 = 1² + 4x06 = 0² + 5x05 
6² = 5² + 1x11 = 4² + 2x10 = 3² + 3x09 = 2² + 4x08 = 1² + 5x07 = 0² + 6x06 
7² = 6² + 1x13 = 5² + 2x12 = 4² + 3x11 = 3² + 4x10 = 2² + 5x09 = 1² + 6x08 = 0² + 7x07 
8² = 7² + 1x15 = 6² + 2x14 = 5² + 3x13 = 4² + 4x12 = 3² + 5x11 = 2² + 6x10 = 1² + 7x09 = 0² + 8x08 
9² = 8² + 1x17 = 7² + 2x16 = 6² + 3x15 = 5² + 4x14 = 4² + 5x13 = 3² + 6x12 = 2² + 7x11 = 1² + 8x10 = 0² + 9x09   

 .  28מתבטאה בדוגמה של ,  בלוח זה צא שתמ  הבלעדיות
8² = 3² + 5x11 
8² = 2² + 6x10 
8² = 1² + 7x09 
8² = 0² + 8x08 

8² = 8² + 0x16 
8² = 7² + 1x15 
8² = 6² + 2x14 
8² = 5² + 3x13 
8² = 4² + 4x12 

   פעולות.  9או  8יש  28ל 

   : 1 + 15 = 2 + 14 = 3 + 13 = 4 + 12 = 5 + 11 = 6 + 10 = 7 + 9 = 8 + 8 = 2 x 8 הסך
 

 אכן צרפתי עניין זה לכאן.   16רואים הסך של הגורמים =  לו, אנוא  רטיםשבפ
8² = 7² + 1x15 = 6² + 2x14 = 5² + 3x13 = 4² + 4x12 = 3² + 5x11 = 2² + 6x10 = 1² + 7x09 = 0² + 8x08 

8² = 7² + 1 x 15 8² = 3² + 5 x 11 8² = 7² + 1 x 15 8² = 3² + 5 x 11 
8² = 6² + 2 x 14 8² = 2² + 6 x 10 8² = 6² + 2 x 14 8² = 2² + 6 x 10 
8² = 5² + 3 x 13 8² = 1² + 7 x 09 8² = 5² + 3 x 13 8² = 1² + 7 x 09 
8² = 4² + 4 x 12 8² = 0² + 8 x 08 8² = 4² + 4 x 12 8² = 0² + 8 x 08 
7 + 1 = 6 + 2 = 8 
5 + 3 = 4 + 4 = 8 

3 + 5 = 2 + 6 = 8 
1 + 7 = 0 + 8 = 8 

15 – 7 = 14 – 6 = 8 
13 – 5 = 12 – 4 = 8 

11 – 3 = 10 – 2 = 8 
09 – 1 = 08 – 0 = 8 

 גורם מהכפל  
8המספר שבריבוע =   +    

ל  גורם מהכפ   
8המספר שבריבוע =   +   

 גורם מהכפל  
8יבוע =  שברהמספר  –  

 גורם מהכפל  
8=   ספר שבריבועהמ –  

 בהיותו בריבוע.  , ספר הפשוט, הכוונה, על המהמספר שבריבוע
8² = 3² + 5 x 11 

 גורם מהכפל  
8המספר שבריבוע =   +   

 8=  23ולא  , פשוט  3+  5כלומר,  



8² = 7² + 1 x 15 8² = 3² + 5 x 11 
8² = 6² + 2 x 14 8² = 2² + 6 x 10 
8² = 5² + 3 x 13 8² = 1² + 7 x 09 
8² = 4² + 4 x 12 8² = 0² + 8 x 08 

1 + 15 = 2 + 14 = 16 
3 + 13 = 4 + 12 = 16 

5 + 11 = 6 + 10 = 16 
7 + 09 = 8 + 08 = 16 

. 8וכאן אנו רואים את הפעמיים   . 8וכאן אנו רואים את הפעמיים     
 

 עוד יש כאן מה להבחין 
 האם צריכים הסברים?

 א צריך. רק יש לקחת כמה דקות לעיין ולראות מקרוב מה יש כאן. באמת ל יוסילה: 
 , פונה מבחין לחברים. דים לאחר רגעים אח

 ו, אפשר נוכל להבחין דבר שלא גילינו עדיין. מבחין: רק נסתכל על מה שראינ
 ראינו עד עכשיו? יוסילה: מה בדיוק 

 ;    19=  29 – 210זה הגענו לו;  10+   9=  19בלחשב: כמה שידוע לי דיברנו על 
    x 51 (– )34  x 14 = (210 – 29  =19 33(     וכן

 19=  14  – 33=  15 – 34וכן   
 ) 17+   15+   13+   11+   9+  7+   5+   3+   1( –) 19+  17+    15+  13+   11+   9+   7+   5+  3+   1(  וכן

 וח שהתעסקנו בו. מבחין: סוף סוף, הנה הל
24 x 24 = 
23 x 25 = 
22 x 26 = 
21 x 27 = 
20 x 28 = 
19 x 29 = 
18 x 30 = 
17 x 31 = 
16 x 32 = 
15 x 33 = 
14 x 34 = 
13 x 35 = 

05 76 
05 75 
05 72 
05 67 
05 60 
05 51 
05 40 
05 27 
05 12 
04 95 
04 76 
04 55 

0 
1 
3 
5 
7 
9 

11 
13 
15 
17 
19 
21 

+ 
1² 
2² 
3² 
4² 
5² 
6² 
7² 
8² 
9² 

10² 
11² 

12 x 36 = 
11 x 37 = 
10 x 38 = 
9 x 39 = 
8 x 40 = 
7 x 41 = 
6 x 42 = 
5 x 43 = 
4 x 44 = 
3 x 45 = 
2 x 46 = 
1 x 47 = 
0 x 48 = 

04 32 
04 07 
03 80 
03 51 
03 20 
02 87 
02 52 
02 15 
01 76 
01 35 
00 92 
00 47 
00 00 

23 
25 
27 
29 
31 
33 
35 
37 
39 
41 
43 
45 
47 

12² 
13² 
14² 
15² 
16² 
17² 
18² 
19² 
20² 
21² 
22² 
23² 
24² 

 ? 210נו צאיך מהאם אתם זוכרים א 
… … 

18 x 30 = 
17 x 31 = 
16 x 32 = 
15 x 33 = 
14 x 34 = 

… 
05 40 
05 27 
05 12 
04 95 
04 76 

… 
11 
13 
15 
17 
19 

… 
6² 
7² 
8² 
9² 

10² 
 

 זוגי  -קנו בחצי הגדול של המספר האיאנו הסתפ 9+   10=  19
 ן:אחרו זוגי ה-ועד האי  1 מ  החל זוגיים -אך יש לגלות שזו "שיטה" למצוא סך האי

 1  +3   +5  ...17  +19  =210    



 ולא לשכוח כי  
 )9+  10=  19 שני החצאים. (שהם עצמם  19=  29 – 201
210 – 29  =19    ,10  +9  =19    
 

    x 51 (– )34 x 14 = (210 – 29  =19  33ובסופו של דבר: (
 צא לנו הלוח הזהו י

495 – 476 = 100 – 81 = 19 
 ו היינ 

15x33 – 14x34 = 10x10 – 9x9 = 19 

15 x 33 = 
14 x 34 = 

04 95 
04 76 

17 
19 

9² 
10² 

 

 לפעולה השייכת לאותה שורה.אני יכול ,   24ו   10 אך ורקהגיע לידי אם  במילים אחרות:  
 = ?    x  34 14אפשר להגיע ל   24ו  10... וכבר על ידי ה  14=  10  – 24,  34=   10+  24

 מזייות שונות. ר הדב כולל מה שראינו אך טוב לראות זה  בלחשב: כאן 
 רט שלא התעכבנו מספיק עליו. מבחין: אני חוזר לכם על פ

24 x 24 = 
23 x 25 = 
22 x 26 = 
21 x 27 = 
20 x 28 = 
19 x 29 = 
18 x 30 = 
17 x 31 = 
16 x 32 = 
15 x 33 = 
14 x 34 = 
13 x 35 = 

05 76 
05 75 
05 72 
05 67 
05 60 
05 51 
05 40 
05 27 
05 12 
04 95 
04 76 
04 55 

0 
1 
3 
5 
7 
9 

11 
13 
15 
17 
19 
21 

+ 
1² 
2² 
3² 
4² 
5² 
6² 
7² 
8² 
9² 

10² 
11² 

12 x 36 = 
11 x 37 = 
10 x 38 = 
9 x 39 = 
8 x 40 = 
7 x 41 = 
6 x 42 = 
5 x 43 = 
4 x 44 = 
3 x 45 = 
2 x 46 = 
1 x 47 = 
0 x 48 = 

04 32 
04 07 
03 80 
03 51 
03 20 
02 87 
02 52 
02 15 
01 76 
01 35 
00 92 
00 47 
00 00 

23 
25 
27 
29 
31 
33 
35 
37 
39 
41 
43 
45 
47 

12² 
13² 
14² 
15² 
16² 
17² 
18² 
19² 
20² 
21² 
22² 
23² 
24² 

 24+ המכפיל הקטן =   (כפשוטו)וכן כולם.   המספר שבריבוע   24=  22השייך ל  2+  22
 24=  (כפשוטו) פר שבריבוע המס –ל הגדול וכן כולם.   המכפי  24=  23השייך ל   3 – 27

   = x 27 21 ?  או   = x 26 22 ? ...   עבור ת המספר שבריבוע בדרך זו.יא ל מצ הדגש כאן ע
 23הייבו  3=  21 – 24וכן   22ו נ ייה 2=   22 – 24
   23הייבו  3=  24 – 27וכן   22ו נ היי 2=   24 – 26

 י כחדש.שוב נראה ליוסילה: הגם שכבר ראינו את זה, אך 
12 x 36 = 
11 x 37 = 
10 x 38 = 
9 x 39 = 
8 x 40 = 

04 32 
04 07 
03 80 
03 51 
03 20 

23 
25 
27 
29 
31 

12² 
13² 
14² 
15² 
16² 

 , יש כאן! עניין חדש.  24פחות  38או    10פחות  24אפשר לעשות     14להגיע ל 
 = ?"   x 38 10די לי לתת לכם פעולה כזו "מבחין: כעת 

 ממש כמו שיוסלה הבין.  214יש לנו ואז      14=   10 – 24או       14=   24 – 38גיע ל  ותכף תוכלו לה
   .13+   14=  27שאמור להיות חצי גדול אנו מגיעים ל   14בזה ה , ו 214



   214סך כל אלו =   27+ ... 7+   5+   3+  1כלומר החל מ 
 27=   1 – 10 – 38היה די פשוטה: הגישה תבדרך אחרת,   27אם תרצו להגיע ל   בןכמוו

 הגם שכבר ראינו את זה, אך שוב נראה לי כחדש. אני אומר כמו יוסילה.בלחשב: 
 יו אני נותן תרגיל.  שועכמבחין:  

 .    218זוגיים = -. אי שם הבדלי האי48שני מספרים בסך 
 .       281  וללתא אותם שתי שורות שאחת מהן כמצ

 וגי ... ז-הוא חצי למספר אי  18בלחשב: 
 ) 17(ומובן כי איתו יש  גדול.הזוגי, כלומר הוא החצי  ההוא החצי   18 יוסילה: 

 18+   17וא שווה שה 35זוגי = -בלחשב: נמצא המספר האי
 יוסילה: אני מסכים! ובכן איך אנו נמשיך הלאה?

 ) 35=  17+  18מזה שעשינו (   218=  35+ ... עד   7+  5+   3+  1היגענו ל ן: עד כעשיו מבחי
 6=  18 – 24וגם   42=  18+   24בלחשב: 

 היא הפעולה האחרונה.  x 6 42...   כיראה כנ
 17+   18=  35שהוא ה   35=   1 – 6 – 42: אפשר לבדוק ... יוסילה 

 .  17מר ה , כלו 35בלחשב: ועכשיו יש למצוא הפעולה הנעזרת בחצי השני של ה  
 )33=  16+  17(בהתחשב    17יוסילה: יש מספר דרכים... אך אנו ניעזר ב 

   7=  17 –  24גם ו  41=   17+  24
 . היא הפעולה הקודמת x 7 41כנראה כי ... 

 16+   17=  33שהוא ה   33=   1 – 7 – 41בלחשב: אפשר לבדוק ... 
8 x 40 = 
7 x 41 = 
6 x 42 = 
5 x 43 = 

03 20 
02 87 
02 52 
02 15 

31 
33 
35 
37 

16² 
17² 
18² 
19² 

 .  218הקודם ל  217ו מ. כ 35זוגי הקודם ל -הוא המספר האי 33
ן הגדול ולהגדיל הקטון לעלות לשורה  כולנו להקטי י  x 6 42ן כי לאחר שהגענו ל וב: כמ יוסילה 

 .  x 7 41 כלומר 42 x 6הקודמת. 
 יוסילה: אני כבר מבחין! מבחין בדיוק מסויים. 

24 x 24 = 
23 x 25 = 
22 x 26 = 
21 x 27 = 
20 x 28 = 
19 x 29 = 
18 x 30 = 
17 x 31 = 
16 x 32 = 
15 x 33 = 
14 x 34 = 
13 x 35 = 

05 76 
05 75 
05 72 
05 67 
05 60 
05 51 
05 40 
05 27 
05 12 
04 95 
04 76 
04 55 

0 
1 
3 
5 
7 
9 

11 
13 
15 
17 
19 
21 

+ 
1² 
2² 
3² 
4² 
5² 
6² 
7² 
8² 
9² 

10² 
11² 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10 ÷ 2 = 5 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 . מספ' 4עולים  9ל 
   םרימספ 5 עולים

   )19ל (  למצוא המשליםכלומר, לזוגי עולים בחצי 
 . )17זוג ב -(החצי האיי קטן למצוא אותו בעינו ולאי זוגי, עולים בחצ 

 מקרים, והכל מתאים. מספר  ב מבחין:נכון מאוד! אני בחנתי אותו דיוק 
 ף, יוסילה עובד טוב אצלך, מבחין! יוסילה: סוף סו



ר. אני רואה שאתם הבנתם כל מילה  איני מדבר באוימבחין: אני ממש נהנה הנאה מיוחדת ש
 הנה! ו  פות., אותם דברים הנראים מזווית אחרת יש בכך עדישאמרתי. אכן כמו שאמר בלחשב

8 x 40 = ? 
7 x 41 = ? 
6 x 42 = ? 
5 x 43 = ? 
4 x 44 = ? 

31 
33 
35 
37 
39 

16² 
17² 
18² 
19² 
20² 

40 – 16² = 24  
41 – 17² = 24 
42 – 18² = 24 
43 – 19² = 24 
44 – 20² = 24 

8 + 16² = 24  
7 + 17² = 24 
6 + 18² = 24 
5 + 19² = 24 
4 + 20² = 24 

40 – 8 – 1 = 31 
41 – 7 – 1 = 33 
42 – 6 – 1 = 35 
43 – 5 – 1 = 37 
44 – 4 – 1 = 39 

40 + 8 – 1 – 16 = 31 
41 + 7 – 1 – 17 = 33 
42 + 6 – 1 – 18 = 35 
43 + 5 – 1 – 19 = 37 
44 + 4 – 1 – 20 = 39 

 ה באותה הזדמנות להזכירוארצ
8 x 40 = 
7 x 41 = 
6 x 42 = 
5 x 43 = 

03 20 
02 87 
02 52 
02 15 

31 
33 
35 
37 

16² 
17² 
18² 
19² 

15 + 16 = 31 
16 + 17 = 33 
17 + 18 = 35 
18 + 19 = 37 

ם להיות פולחן לכל  סילה: האם אתה יודע מבחין כי אתה גאון קטן. הגם שרוח העיירה שלכיו 
 רשים. . אך יש פולחן ויש פולחן. הפולחן שלך משהו מאחד מתושביה

 זוגיים.-לוח האי  לו אתי מבחין: בעקבות מחמאות אלו אני אגלה לך לוח שעשיתי וקר
 והוא דומה ללוח של פסקל, אבל אני מרשה לך לקרוא לו "הלוח של מבחין". 

# C0 C1 C2 

L0 2 1  

L1 2 3 1 

L2 2 5 4 

L3 2 7 9 

L4 2 9 16 

L5 2 11 25 

L6 2 13 36 

 25=   9+  7+   5+  3+   1זוגיים. כמו  -יא כאן אתה יכול למצוא סך ה
 ..  . 25למטה, שם אפשר למצוא הריבוע  2-עמודהבשים לב 

שכל כולה מספרים בריבוע. אך כל תא   2-העמודה , שים לבאם ת, הזה מבנה הלוחאודות  עוד 
 . 16=  24יה ל, שייך א4-שורה"   4Lלמשל "  .שורה שלומותאם ל בעמודה זו, 

 .1-= הסך נמצא בשורה הבאה בעמודה  1-עמודהתא ב בצירוף 0-העמודב , כי כל תאכמובן
 ממש כמו הלוח של פסקל.  בשורה למטה. 2-ודההנמצא בעמ 13=  11+  2.. . 5-למשל: בשורה

# C0 C1 C2 = 

L0 2 1   

L1 2 3 1 12 

L2 2 5 4 22 

L3 2 7 9 32 

L4 2 9 16 42 

L5 2 11 25 52 

L6 2 13 36 62 



 זוגיים. -באותו לוח אתה יכול לגלות סך המספרים האי
   25...  5בוחרים ב  5+   4=  9 )9עד זוגי -אי(הגם כי למדנו לחשב   25=   9+  7+   5+  3+   1

 ...  את זה יכולים לראות על הלוח 
 16+  9ך של הוא גם הס 25 לזכור כי

   רך חשבון! די בחצי הגדול בריבוע. דזוגי, -איסך  שיטה למציאת   יצור,בק
 .  25זוגיים = -, סך האי9ועד   1לולית: מ מידרך ב 25מזה מגיעים ל   4+  5=   9

 . אותוכעת וכבר הראתי לכם  כמובן זה הלוח שייך למה שאני עוסק בו 
1 3 5 7 9 11 13 15 17 19 
          
1 4 9 16 25 36 49 64 81 100 
1² 2² 3² 4² 5² 6² 7² 8² 9² 10² 

 , בריבוע. זוגיים-המספרים האי . יכולים להיווכח תם .. א ואני גם מכניס שיכלולים בלוח שלי.
 ?  1-בעמודהש 29מהתא   ) 9-(שורה 2-שבעמודה 81התא חוק כמה ר
 . )9החצי הגדול של (שורות  5 יש 9-לשורה 4-משורה

# C0 C1 C2  

L0 2 1²   

L1 2 3² 1  

L2 2 5² 4  

L3 2 7² 9  

L4 2 9² 16 0 

L5 2 11² 25 1 

L6 2 13² 36 2 

L7 2 15² 49 3 

L8 2 17² 64 4 

L9 2 19² 81 5 
 

   החמישית)  (המשבצתגדול ה  חצי לותגיע משבצות)    4(החצי הקטון  אם רוצים פרשנות שונה. לדלג 
 . התאים שיש לרדת ה למספר  שוו ,החצי הגדולכי  . 81ותמצא 

# C0 C1 C2  

L0 2 1²   

L1 2 3² 1  

L2 2 5² 4 0 

L3 2 7² 9 1 

L4 2 9² 16 2 

L5 2 11² 25 3 
 

5 = 2 + 3 



 וגם יכולים להסיק מסכנה ממה שיש בלוח זה
# C0 C1 C2  

L6 2 13 36 62 

L7 2 15 49 72 

L8 2 17 64 82 

L9 2 19 81 92 

 17=   8+  9שהוא שווה   17=  28 – 29בין  הידעתם כי הבדל 
   = סך שני המספרים עצמם.   (הבאים בזה אחר זה) למספרים העוקבים  ים הריבועל דבה ,המסכנה
 x 1  =17 17) = 8 – 9( )8+   9= ( 28 – 29ריבוע = כפל. אכן  כל כי  הסיבה לכך, בלחשב: 

 ר כי  לומעל הדיוק, כב אך לא התע!  גילה המקור שב  יוסילה: הנה בלח
29 – 28 ) =9   +8( )9 – 8(  = )9  +8 (  =17 

 מבחין: אני רואה שאתם ממהרים לחזור הביתה, אכן לסיום נסכם.
8 x 40 = 
7 x 41 = 
6 x 42 = 
5 x 43 = 

03 20 
02 87 
02 52 
02 15 

31 
33 
35 
37 

16² 
17² 
18² 
19² 

256 
289 
324 
361 

)7 x 41 (– )6 x 42  = (35  ;287 – 252   =35 
218 – 217  =35   ;324  – 289  =35    ;81   +17  =35 

41 – 6   =35  ;42 – 7   =35   
 

ל אחד מחברי  ובזה נפרדו החברים ושבו הביתה. וזה היה ביקורו הראשון של יוסילה אצ
 בלחשב.

 


