
 ב"ה
 

 לו  וראיםק

 .מתמטיקה יוסילה
 

 הבאים לעולם  ברוכים

 לא חשבון "  החשבון"  

לפנינו ספור אודות נער שמצא עצמו על אי בודד. ובסופו של דבר 
גילה כי בקצה האי ההיא קיימת איזה עיירה, אלא שאנשיה 

 קצת מוזרים. 
 ושם פגש במשפחה שאכסנה אותו להיות כאחד מהם.

 

 
 

 שעבר עליו בעיר ההיא.   ל מהאנו נהיה עדים לכ
 פלאים שבחשבון ללא חשבון-ונראה מקרוב הפלאי

 שנתגלו לו בחיותו ביניהם. 

 
 



 בס"ד 
 

 
 

 
 הקדמה אודות "החשבון ללא חשבון"

 
כשאומרים "חשבון ללא חשבון" אין הכוונה שאין כאן חשבון כלל, אלא המדובר אודות פעולת חשבון כה  

 לפעולת חשבון כזו.  תשובה ת זעירה עד שילד קטן יכול לת
 " ונראה ביחד כמה זמן ומאמצים אתה צריך להשקיע? 99למשל לוח הכפל של " חניק 

    ? = 99 ÷ 4356 למשל:
 למהלכי ה "חשבון" שאתה מכיר ורגיל! ...    שבבקשה תיג

 ? תסיימ 
 

 האתגר שבדף זה:  
 "   ?=  99 ÷ 4356לתת לילד קטן לפתור לנו הפעולה " 

  שה!, בבקתתוך שניה אח 
 

 בא ונפתור אותו תרגיל "בחשבון ללא חשבון"  ,כעתו
 " 4356אני מסתכל על המספר "

 "4356כן מסתכל כך! "
 וכל מה שיש לעשות הוא להוסיף "ועוד אחד" 

 קטן יכול לפתור לנו תרגיל מסובך זה.כי אפילו ילד   ,אני חושב
 

4356 ÷ 99 = 44    
 

 
 

 



 'גפרק 
 

 ! גידל החברמבקרים אצל היום 
  לה.  סייו ו  דו שיח בין בלחשב

, הוא מתעסק תמיד  גידלקר היום... הכי טוב לבקר אצל במי נ צל אני כבר חשבתי אבלחשב: 
 סק כעת? נלך ונראה במה עו ם... ענקיי-גדוליםבמספרים 

 יוסילה: טוב! בסדר! לדרך !
 . גידלויצאו שלושתם להגיע אצל 

 אתה עוסק?  , באנו היום לראות במהגידלבלחשב: בוקר טוב 
 יוסילה: אני יוסילה, חבר חדש של בלחשב, ושמעתי שאתה עוסק תמיד במספרים ענקיים ! 

ל... ומתעניין לא פחות  והוא מגיע מהעולם הגדו! דע כי יוסילה הוא האורח שלנו,  גידל בלחשב: 
 מאיתנו בכל מה שנוגע למספרים. 

  כלליות לכל מה שהוא נוסחאות : פלא ! כמה שידוע לי כי בעולם הגדול יש להם משיכה  גידל
לפני ולפנים בעולם המספרים... ממתי איכפת לעולם הגדול   ובכלל הם לא מתעניינים להכיר
 יהם... היאך המספרים מסתדרים בינ 

ני שומע אותו אומר "כמה חבל ילה הוא מחבב מאוד דרכנו ... וכל הזמן א בלחשב: אכן יוס 
 " יידע!לא שייך למצוא כזה , יעתגהשמאיפה  נו שאצל 

 : בסדר ! יוסילה... בבקשה תמצא לי התוצאה לפעולה זו. גידל

    675081246² 

-   324918754² 

? ? ? ? 

 ... שניות 10תן לך יותר מ רגע שכחתי להדגיש... אני לא נו
 בלחשב: אבל ! 

 כל כך. וכשתכירו מקרוב תראו שאני מבזבז הזמן שלכם, כי לא צריך שניות  20: אם כן, גידל
 ...  זמן 

 בלחשב: איך הגיעה לידך כזו פעולה? 
 יש כעין היסטוריה משלה?   ,: לזו גידל

...   100מ    או , 10מ  מבלי להיות מחסר המספר המשלים פעם רציתי לבחון האפשרות למצוא 
 עתי למסקנה כי יש אפשרות... ואכן הג

 זה
 

1 0 0 0 0 0 0 
4 6 3 7 2 8 - 

  5 3 6 2 7 2 

 יראה לנו 
 זה
 

  9   9   9   9   9  10 
8    2   7   3   6   4 - 
  

זו אני יכול לפעול   בהבחנהללא שארית ... כך, וובדרך זו יהיה לי עסק לכל ספרה בפני עצמה...  
 משמאל לימין, אין מעכב.  ואף אם ארצה להתחיל ר, יות חופשי 

 זה
 

1 0 0 0 0 0 0 
4 6 3 7 2 8 - 

  5 3 6 2 7 2 

 יראה לנו 
 זה
 

  9   9   9   9   9  10 
8    2   7   3   6   4 - 
2   7   2   6   3   5 

 עצמה! כמובן, אותה תשובה... אך הטיפול הוא, בכל ספרה ל
 



כן   10=   7+   3הייתי סקרן לדעת ההבדלים שבין המספרים המשלימים. כמו ש אלא ש .... 
 ?  4=   3 – 7יות אפשר לגלות ב  רציתי לראות איזו בלעד

 א בלעדיות? יוסילה: ומצאת איזו שהי
 סתכל בלוח זה משמאל לימין...  ת : כן. הנה היא... הריבועים שלהם. גידל

 הפשוט והריבוע! 
9 – 1 = 8 9² – 1² = ? 81 – 01 = 8 0 
8 – 2 = 6 8² – 2² = ? 64 – 04 = 6 0 
7 – 3 = 4 7² – 3² = ? 49 – 09 = 4 0 
6 – 4 = 2 6² – 4² = ? 36 – 16 = 2 0 
5 – 5 = 0 5² – 5² = ? 25 – 25 = 0 0 

 כךהן 
9 – 1 = 8 

ות רא יכול להי  
 

9² – 1² = 8 0 
8 – 2 = 6 8² – 2² = 6 0 
7 – 3 = 4 7² – 3² = 4 0 
6 – 4 = 2 6² – 4² = 2 0 
5 – 5 = 0 5² – 5² = 0 0 

 והן כך 
9 – 1 = 8 

ות רא יכול להי  
 

81 – 01 = 8 0 
8 – 2 = 6 64 – 04 = 6 0 
7 – 3 = 4 49 – 09 = 4 0 
6 – 4 = 2 36 – 16 = 2 0 
5 – 5 = 0 25 – 25 = 0 0 

ומה עם    , 1000ל , ומה עם המשלימים  100ואז יצאתי להרפתקה ומה עם המשלימים ל 
 , עד שהגעתי למספר הענק.  10000מים ל המשלי 

לעשות  שעליו   וכל מה   6=   2  – 8= ? הוא ידע לעשות   22 – 28וכעת אם אשאל רמיזה כמה זה 
 60=   22 – 28כלומר  0הוא להוסיף 

וכל מה שעליו לעשות    60=  20  – 80= ? הוא ידע לעשות  220 – 280ואם אשאל בלחשב כמה זה 
 6000=  220 – 280לומר להוסיף אפסים בהתאם, כהוא 

וכל מה   600=   200 – 800= ? אתה תדע לעשות  2200 – 2800ואם אשאל אותך יוסילה כמה זה 
 600000=  2200  – 2800הוא להוסיף אפסים בהתאם, כלומר  שות לע ךליעש

 47=  53 – 100לשלב אחר של הרפתקה...  מעין אלו עברתיאחר שדימיתי לעצמי אפשרויות 
 600=  247 – 253אכן    6=   47 – 53אמור להיות   בפשוט= ?  247 – 235ובכן מה עם 

 473=  313  – 786להיות ? בפשוט אמור =  2331 – 2786   מה עם ו   687=   313 – 1000עוד צעד... 
הם  המספרים  ואם . פשוטהחיסור העושים  נמצא, כי די להיות .     000743=    2313 – 2786אכן   

 ם תשים לב לתרגיל שנתתי לך  וא   אפסים. פים שלושהסימו   ,ספרות  3של 

    675081246² 

-   324918754² 

? ? ? ? 



 לו  תראה ממה מורכבים המספרים ש
    6     7     5     0     8     1     2     4     6 

+   3   2   4   9    1    8   7    5    4 
10  9    9    9    9    9   9    9    9  

 1000000000=   324918754+  675081246למעשה, זהו   ספרות המשלימות עצמם.   9כלומר 
 לפעולה בריבוע!  יסורים לפעולת החאפס   9סיף וכל מה שיש לך לעשות הוא להו

    675081246 

-   324918754 

350162492 

 חיסור רגיל 

    6750812462
 

-   3249187542
 

350162492 000000000 

 חיסור בריבוע, האם אתה מסכים איתי? 
    675081246² 
-   324918754² 
    350162492 000000000 

 ן. פעולת חיסור כדרכה, עם תוספת האפסים מימי 
 ם, תודה רבה. בלחשב: זה היה מדהי

 יוסילה: נודה לך...   
 אתכם על בעיה שאני נתקע בה...  ץ ייערגע לפני שתצאו, רציתי להתגידל: 

 במה נוכל לעזור?  : כן, בלחשב
הליך בהיפוך... השקעתי כל כך זמן, ולא עלה בידי. רציתי למשל  תאני רציתי לעשות אותו  גידל: 

 המשלימים עצמם.  ו להגיע לשני המספריםוממנ   7466 0000 פר כלשהו למשל,סמ להתחיל ב
 האם אתם חושבים שיש סיכויים? 

 עד שמגיעים... , ודרכו ארוכה ם ה "ללא חשבון" הקל, הוא כבד מנשואלפעמי בלחשב: 
 אך אין להתייאש.  

 יוסילה: אתה הרי גילית לנו כי  
9 – 1 = 8 

ות רא יכול להי  
 

92 – 12 = 8 0   
8 – 2 = 6 82 – 22 = 6 0 
7 – 3 = 4 72 – 32 = 4 0 
6 – 4 = 2 62 – 42 = 2 0 
5 – 5 = 0 52 – 52 = 0 0 

 ורה, צעד אחר צעד. בוא ונעשה תהליך אח
 6  0=   22 – 28וממנו   6=   2  – 8וממנו  2=   8 – 10

 עד כאן זה בהתאם לטבלה. נמשיך עוד צעד.



 76 00=  212 – 288וממנו  76=   12 – 88וממנו    12=   88 – 100
 . 100הוא המשלים  12אלא   22לא מקבלים כנגדו  88ל מכאן אתה לומד כי 

 76=   12 – 88 ...  76אלא   66חשב שאני לא אקבל וכמו כן יש להת
 ע להסקת הוראה והדרכה. יד עד שנגנמשיך עוד צע

 776 000=    2112 – 2888וממנו   776=  112 – 888וממנו   112=   888 – 1000
 . 1000הוא המשלים  112אלא   222לא מקבלים כנגדו  888מכאן אתה לומד כי ל 

 776=   112 – 888 ... 776אלא   666וכמו כן יש להתחשב שאני לא אקבל 
, נכון  10ה חותר יוסילה. כי כמו שעשינו טבלה המשלימה ל  אני חושב שאני יודע למבלחשב: 

 . 9לעשות טבלה שנייה המשלימה ל 
 . 9ו נסתכל על הטבלה של נ . מכאן ואילך, אאחדותאך ורק עבור ה  10אנו נסתכל בטבלה של 

10לוח ה  9לוח ה    
9 – 1 = 8 9 – 0 = 9 
8 – 2 = 6 8 – 1 = 7 
7 – 3 = 4 7 – 2 = 5 
6 – 4 = 2 6 – 3 = 3 
5 – 5 = 0 5 – 4 = 1 

אני יודע שזה בא מ   3ואם אתה נותן לי  . 2פחות  8אני יודע שזה בא מ  6וכעת אם אתה נותן לי 
 . )3 – 6ונקבל בעשרות (  )2 – 8( נקבל באחדות    76כלומר, עבוד  . 3פחות  6

? ?  

? ? – 

6 7  
 6=    2 – 8בעזרת  6גיעים ל אנו מ  ,עשרעם הטבלה  ה  דנתחיל לעבו

8 ?  

2 ? – 

6 7  
 7=   1 – 8בעזרת  7אנו מגיעים ל  , תשעעם טבלת  ה נמשיך לעבוד 

8 8  

2 1 – 

6 7  
 76=  12 – 88הנה הגענו ל   

 יוסילה: אני מבחין כאן בשתי רמות.  
 = ?   12 – 88רמה א' כמו  

 = ?   16 – 84ו  רמה ב' כמ 
 ... ניקח שלוש ספרות אפשר כאן זה לא כל כך ברור

 )1000+ ? =  876  דרך תהליך זה  ,אלו מספריםשני ל להגיע ( = ?  124  – 876רמה א' כמו  
 )1000+ ? =  848  דרך תהליך זה  ,אלו מספריםשני ל להגיע ( ?  =  152 – 848רמה ב' כמו  

 .  5 פחות 4רמה ב' אין זה בטבלה 
וכשנזכה לרמה א'  טבלה.  המה א' לפי הטבלה עד שנצליח אף ללא בר היה מומחיםן אנו נכא

 נחפש להבין רמה ב'. 
 יקר שאנו מתחילים לזוז בכיוון הנכון. : אני מסכים ... העגידל

 א -רמהוהנה לפנינו 



  678655966 

- 321344034 

  357311932       

 . ההשנייולים מהספרות שבשורה דרמה א' ... הספרות של השורה העליונה ג
 גיע?המספר הזה הואם רוצים לדעת מאיפה 

357311932 

 אנו נשתמש בלוח של יוסילה 
10לוח ה  9לוח ה    

9 – 1 = 8 9 – 0 = 9 
8 – 2 = 6 8 – 1 = 7 
7 – 3 = 4 7 – 2 = 5 
6 – 4 = 2 6 – 3 = 3 
5 – 5 = 0 5 – 4 = 1 

 .   ]34פחות   66יש לנו  [ 3פחות  6מוצאו  3. ה 4פחות  6מוצאו  2ספרה. ה -ונתחיל לענות, ספרה
 ....   ]034פחות   966יש לנו  [ 4 – 5ו מוצא 1. ה 0פחות  9מוצאו  9ה 

 שני מספרים אלו. להגיע ל  םוכן יכולי
  678655966 
- 321344034 

 לה גילה לנו, שהם שתי רמות, לא יכולנו להצליח. : אני רואה כי עצם העניין שיוסיבלחשב
 ב-סילה: כעת נתפנה לרמהיו 

  675081246 

- 324918754 

  350162492     

 . הפרות שבשורה השניים מהסרמה ב' ... הספרות של השורה העליונה יש מהם קטני
יוסילה: לפני שנתחיל לחפש דרך, איך מגיעים בכוחות עצמנו, לפעולה הזו? הבה ונתנכר 

 א. האם נגיע? ואם לא! למה? -רמהבשיטה של לפעולה, וננסה לנהוג בשאלה 
350162492 

 . ונטפל בכל ספרה לעצמה! 10או   9הלוח   לפנינונשים היא אותה שאלה של מעלה. ו השאלה, 
10ח ה לו 9לוח ה    

9 – 1 = 8 9 – 0 = 9 
8 – 2 = 6 8 – 1 = 7 
7 – 3 = 4 7 – 2 = 5 
6 – 4 = 2 6 – 3 = 3 
5 – 5 = 0 5 – 4 = 1 

 .  0פחות  9מוצאו  9. ה 4פחות  6מוצאו  2ספרה. ה -ונתחיל לענות, ספרה
 ... כאן אנו תקועים!  מוצאו  4ה 

 ה לכם לוח חדש! ! אני אעשיוסילה: אין בעיה



 לוח מתקדם 
11 – 9 = 2 
12 – 8 = 4 
13 – 7 = 6 
14 – 6 = 8 
15 – 5 = 0 

 . 9. שתי ספרות החיסור בסך 91ואנו רוצים סך  20=   11+   9בלחשב: עדיין זה לא ילך! כי סך 
 זוגי. -פרות שהם בסך אייוסילה: לא שייך לקבל מספר זוגי, מחיסור שתי ס

   .י בתשובהאי זוג  ן, נות  3נותן  ,  )5+2( אי זוגי בפעולהך  ס     7 =  2+   5          3=  2פחות  5למשל,  
   י בתשובה.זוג  ן, נות  2נותן  , )5+3( זוגי בפעולה סך      8=  3+   5            2=  3פחות  5 םוא    

גלות  . ואז יהיה פחות קשה לא -ודאות שאנו בקיאים ברמההבה ונעשה וגידל: אין להתייאש!  
 ב.-רמה הדרך של

 א -הלרמ אני אערוך גישה נאהוסילה: אני מסכים... י
 357311932 לימין.א זו מעידה על עצמה! אין כאן ספרה זוגית חוץ מהספרה הראשונה -להעיר, כי רמה 

 . 9ים הלוח של ואנו צריכ 
9לוח ה   

9 – 0 = 9 
8 – 1 = 7 
7 – 2 = 5 
6 – 3 = 3 
5 – 4 = 1 

357311932 

2 3 9 1 1 3 7 5 3 
         
6 6 9 5 5 6 8 7 6 

 פחות  פחות  פחות  פחות  פחות  פחות  פחות  פחות  פחות 
4 3 0 4 4 3 1 2 3 
10 9 9 9 9 9 9 9 9 

 א.-כאן גמרנו עם רמה
 בדוק בדרך הסלולה הזו. : רגע! גם אני רוצה לבלחשב

135371938 
 זוגית באחדות.  גם זה מספר שרק ספרה

8 3 9 1 7 3 5 3 1 
         
6 6 9 5 8 6 7 6 5 

 פחות  פחות  פחות  פחות  פחות  פחות  פחות  פחות  פחות 
4 3 0 4 1 3 2 3 4 
10 9 9 9 9 9 9 9 9 

 . ית הנה הגע
 גידל: אני רגיל להציג פעולת החיסור, כך! 



  567685966 
- 432314034 
 135371938     

 ב. -כעת נוכל להתפנות לרמהיוסילה: ו
 בלחשב: רגע!  

 יוסילה: מה עוד!? 
 בלחשב: יש להתחשב במה שלמדנו היום. 

 כך צריך להציג! 
  2956768596        

- 4323140312 
135371938000000000 

 א -נו לחזור לרמהבלחשב! וכעת אין לגידל: תודה 
 ב-רמה

  675081246 

- 324918754 

  350162492     

 ביקורת.   ההבה ונעש
 . 9=  5פחות   14 ו מוצא   ,שבעשרות 9ה 
 . 4ל   מגיעיםגם כך   1לחסר ואחר כך המצוי,    12מ  7הערה, לחסר .  4=   7פחות  11  ומוצא   שבמאות, 4ה 

עת שום  יוסילה: בסדר... אנחנו נעבוד בתמימות. נמלא הלוח כמו שדרוש מאתנו, ללא קבי
 כללים. 

2 9 4 2 6 1 0 5 3 
         
6 4 2 1 8 0 5 7 6 
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 נויים בשורה הריקה. ואז נתחיל ללמוד מה שלפנינו! אנו נרשום השי 
 : מאוד נכון! יוסילה 
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 כעת יש לנו להתמודד עם התוצאות האלו. זה לא פשוט, צריך לדעת לשחות טוב. 
נכם ללכת הביתה.. אני לא מעכב אתכם. לפני חומר מחשבה רב ערך. ובביקור  גידל: אם רצו

 . יד הבה שלכם, אני אגלה לכם מה שעלה בי
 היפה שעברה עליהם. ובכך נפרדו החברים ושבו הביתה, שמחים מהאווירה 

 
 


