
 ב"ה       

 
 קוראים לו 

 יוסילה מתמטיקה.
 

 ברוכים הבאים לעולם

 " החשבון לא חשבון "

ספור אודות נער שמצא עצמו על אי בודד. ובסופו של דבר לפנינו 
גילה כי בקצה האי ההיא קיימת איזה עיירה, אלא שאנשיה 

 קצת מוזרים. 
 ושם פגש במשפחה שאכסנה אותו להיות כאחד מהם.

 

 
 

 שעבר עליו בעיר ההיא.   דים לכל מהע אנו נהיה
 פלאים שבחשבון ללא חשבון-יונראה מקרוב הפלא

  שנתגלו לו בחיותו ביניהם. 

 
 

 



 בס"ד 
 

 
 

 
 הקדמה אודות "החשבון ללא חשבון"

 
כשאומרים "חשבון ללא חשבון" אין הכוונה שאין כאן חשבון כלל, אלא המדובר אודות פעולת חשבון כה  

 יכול לתת תשובה לפעולת חשבון כזו.  ן טזעירה עד שילד ק
 ומאמצים אתה צריך להשקיע?   " ונראה ביחד כמה זמן99ניקח למשל לוח הכפל של "

    ? = 99 ÷ 4356 למשל:
 בבקשה תיגש למהלכי ה "חשבון" שאתה מכיר ורגיל! ...  

 סיימת? 
 

 האתגר שבדף זה:  
 "   ?=  99 ÷ 4356לתת לילד קטן לפתור לנו הפעולה " 

  בבקשה!אחתשניה  ךות , 
 

 וכעת, בא ונפתור אותו תרגיל "בחשבון ללא חשבון" 
 " 4356מסתכל על המספר "אני 

 "4356כן מסתכל כך! "
 וכל מה שיש לעשות הוא להוסיף "ועוד אחד" 

 כי אפילו ילד קטן יכול לפתור לנו תרגיל מסובך זה.  ,אני חושב
 

4356 ÷ 99 = 44    
 

 
 

 



 'חפרק 
 

 ! ספרון ל צהיום מבקרים א
  לה.  סייו דו שיח בין בלחשב ו

בלחשב: היום אני לוקח אותך לבקר אצל ספרון, הוא מטפל במספרים ובפעולות בהחלפת  
 ספרה פה וספרה שם.... 

 רך...דל  מעניין ! אזיוסילה:  
בדרך בלחשב מספר על ספרון... שכעת הוא מחפש לפתור הריבועים לכל המספרים. לזה הוא חילק המספרים  

כי יגלה בלעדיות כל שהיא,   יודעהוא    מתייחס אליה כעולם בפני עצמו. ,ת, ולכל קבוצת מספריםוצ ולקב
 שעליה יוכל לפתח הפולחן שלו. 

 תכנסו ! ברוכים הבאים. ספרון:  
 בלחשב: אתה עוד עוסק בריבועים? 

 קבוצות חדשות...   ת ועשלעלה בידי  גם  ספרון:  
בתחום  שים מצאת אותי עוסק בריבוע אצלי,  אתה זוכר בלחשב, בפעם האחרונה כשהיית האם 

 , ... 30, 20, 10העשרות.  
וא הריבוע  למצ  תןינ   1– ו עםא  1, ... עם +30, 20, 10המספרים פרת לי כי יכן אתה ס  שב: חבל
 . שיטה ללא חשבוןבהם של

 יוסילה: על איזה מספרים אתם מדברים? 
      הכוונה על אלו. : ספרון 

211 ,221 ,231 ,214 ,251 ,261, 271 ,281 ,291 ... 
219 ,229 ,239 ,249 ,259 ,269 ,279 ,289 ,299 ... 

 5ב   ים וכן אלו המסתיימ
215 ,225 ,235 ,245 ,255 ,265 ,275 ,285 ,295 ... 

 , מצאת לך קבוצות אחרות. קבוצותבלחשב: מלבד אלו ה
 קבוצות האלו? כן! מה דעתך על הספרון, 

251 ,252 ,253 , 254 ,255 ,256 ,257 ,258, 259 ... 
2101 ,2102 ,2103 ,2104 ,2105 ,2106 ,2107 ,2108 ,2109 ... 
214 ,242 ,243 ,244 ,245 ,246 ,247 ,248 ,249 ... 
291 ,292 ,293 ,249 ,295 ,296 ,297 ,298 ,299 ... 

 מבלי להכיר מקרוב דברים שהיו בשבילכם באופק הרחוק.  האתם לא תחזרו הבית 
 .  א אצלנו די סיפוקוומצ ולם הגדול, יכול לאלינו מהע סילה שהגיע כי יו  אני שמח  בלחשב: 

 נתחיל בהכרת הפשוטות מקרוב יותר  ,כלקודם   ספרון: 
21 ,22 ,23 ,24 ,25 ,26 ,27 ,28, 29 ... 

 וכמובן מכאן יש לפנות ל  
210 ,220 ,230 ,240 ,250 ,260 ,270 ,280 ,290 ... 

 . .. כעין אלו אנו אפילו נראה קצת כפלים 
40 x 79    ;40 x 71   ;40 x 75   .... ;   

 סבלנות... יש מה לראות. 
 ... 29, 28,  27, 26,  25, 24, 23, 22, 21  ?יוסילה: מה יש לראות בפשוטות

 באופי שלהם. בחין הל שום דבר מיוחד רק  ספרון: 
 כאן יש לנו שתי קבוצות   .האופי שאתה מגלה כאן, הוא מה שתמצא בכל ריבוע לזכור כי

 25,  24, 23, 22, 21 שהם .5מ  יםפחותה תקבוצ 
 29,  28, 27, 26 , 25 . שהם5ים מ גדול ה ת וקבוצ

 , לכל הריבועים שבעולם יכנמצא * 
  .9, 6, 4, 1 אך ורק אנו נקבל באחדות

 כמובן.   5ו    0חוץ מ  



 1² =   1 
 2² =   4 
 3² =   9  
 4² = 16  

 9² =   81 
 8² =   64 
 7² =   49 
 6² =   36 

   אתה רואה הצד השווה
 , לכל הריבועים שבעולם נמצא כי* 

   .9, 6,  4, 1אנו נקבל באחדות 
 כמובן.    5ו    0חוץ מ  

 פרטים.   לוכאיוסילה: אתה צודק... אין להתעלם מ
 ספרון: באותה הזדמנות יש לפקוד את אלו. 

10² =   1 00 
20² =   4 00 
30² =   9 00 
40² = 16 00 
50² = 25 00 

 60² =   36 00 
 70² =   49 00 
 80² =   64 00 
 90² =   81 00 
100² = 100 00 

 . 00ימין = 
 בריבוע.  שמאל = עשרות

 א ! הון יוסילה: גם זה ... טוב לדעת כי כ
הגשת   כי ,העיקר  ידוע...לא  לוקח בחשבון כל מה שידוע כמו מה ש , הואספרון ! בלחשב: יוסילה

 מותה.חומר תהיה בשלה
 והנה החביב לכולנו.   ון: רספ

05² =   0 25 
15² =   2 25 
25² =   6 25 
35² = 12 25 
45² = 20 25 

55² = 30 25 
65² = 42 25 
75² = 56 25 
85² = 72 25 
95² = 90 25 

 . 25 = ן ימי 
 ) 1(עשרות+ כפול שמאל = עשרות 

 ו. ביאורו המספר שבא אחרי 1+

 . בלחשב: את זה, כבר מסרתי ליוסילה
 ?בשבילך רם יותר מדי מההאם אני מתקד ספרון: 

 יוסילה: עד עכשיו זה בסדר... זה לא ממש חומר חדש. 
 חדש בשבילך?  ספרון: אכן אולי זה

   1-מקרה
 5 < עשרותה 

   2-מקרה
 5 ≥ עשרותה 

01² =   0 01 
11² =   1 21 
21² =   4 41 
31² =   9 61 
41² = 16 81 

51² = 26 01 
61² = 37 21 
71² = 50 41 
81² = 65 61 
91² = 82 81 

 ועשרות.  אחדותלה, כלול מפמכהמין  צד י
 לעצמו. צד שמאלואפשר למצוא 

 ועשרות.  אחדותכלול מ ,צד ימין המכפלה
 1כאן, תמיד =  אחדותה
 = פעמיים העשרות.  1-מקרהל העשרות 

 )  5  –עמיים (העשרות = פ 2-הקרמל העשרות 
 לעצמו. צד שמאלואפשר למצוא 

 שרות בריבוע.הע=   1-קרהמב
 .1+בריבוע  = העשרות  2-הקרבמ

 אלו. כ דוריםבס םיוסילה: אלו הדברים הם רק תוצרת האי שלכם... בעולם הגדול לא מכירי



 ספרון: תראה איך זה... 
« 31² =  9 61 » 

     31     
x 31 
  3 1 
9 3   . 
9 6 1 

 = פעמיים העשרות.  1-העשרות במקרהצד ימין: 
 וע.בריב= העשרות  1-במקרהצד שמאל: 

 
« 81² =  9 61 » 

       81     
x 81 
  8 1 

6 4 8      . 
6 5 6 1 

 ) 5 –יים (העשרות  מ = פע 2-העשרות במקרהצד ימין: 
 ) 3=  5פחות  8( שהם פעמיים 

 .10, פחות  תלאמתו של דבר, אמור להיות = פעמיים העשרו
  6=  10, ואז פחות 16=  8 שהם פעמיים

 . 1= העשרות בריבוע+  2-במקרהצד שמאל: 
 ברור.  . ההסבר שלך דייוסילה: מובן..

 ספרון: בסדר נמשיך הלאה... 
   1-המקר

 5 < עשרותה 
   2-מקרה

 5 ≥ רותשעה 
09² =   0 81 
19² =   3 61 
29² =   8 41 
39² = 15 21 
49² = 24 01 

59² = 34 81 
69² = 47 61 
79² = 62 41 
89² = 79 21 
99² = 98 01 
 רות. ועש אחדות, כלול מצד ימין המכפלה
 לעצמו. צד שמאלא ואפשר למצו 
 . ותועשר  אחדות, כלול מצד ימין המכפלה

 1כאן, תמיד =  אחדותה
 ות.  העשר פחות פעמיים 8=  1-שרות במקרהעה

 פחות פעמיים העשרות.  18=  2-שרות במקרההע
 לעצמו. צד שמאלואפשר למצוא 

 (ולחסר) לעגל, ולמצוא הריבוע 
 . 1חות , בריבוע , פ1+= העשרות 1-במקרה
 . 2, בריבוע , פחות 1= העשרות+ 2-במקרה

 לא חשבון". מגיש את זה, נראה כאילו "ל  ובן מאליו. אבל בדרך שאתהיוסילה: זה לא כל כך מ 
 ספרון: תראה איך זה... 

 
« 39² =  15 21 » 

     39     
x 39 

   3 5 1 
 1 1 7   . 
1 5 2 1 

 
 פעמיים העשרות.   ות,פח 8   =  1-העשרות במקרהצד ימין: 

 . 1, פחות ואחר כך וע.בריב ),1(ועוד   = העשרות 1-במקרה צד שמאל:



« 89² =  7 9 21 » 
       89     

x 89 
   8 0 1 
7 1 2      . 
7 9 2 1 

 פעמיים העשרות.  ות,פח  18   =  2-העשרות במקרהצד ימין: 
 . 2, פחות ואחר כך וע.בריב ),1(ועוד   = העשרות 2-במקרהצד שמאל: 

 שבעשרות?  18ו   8אתה יודע מה עניין  ם  הא השואל את יוסילבלחשב: 
 ה? זר ברורות מה . מעניין להכי.לחזור על זה.ה יכול ת, אתיוסילה: לא באמ

 .9של העשרות ב  18ו  8ברשותך ספרון! תן לי להסביר לו עניין ה  פונה לספרון בלחשב: 
 בבקשה, רק מבלי להרחיק לכת.  ון: ספר

   8שלושת העשרות = סך י  כ  אנו מוצאים  x 29   =1131 39בלחשב:  
            39 x 79   =3081       18 עשרות = השלושת סך י  כ וצאים אנו מ 

 8, סך שלושת העשרות =  8  מגיע ל שבאחדות)   9(של ה כל עוד וסך העשרות 
 18, אז שלושת העשרות = 8אבל כאשר סך העשרות של הכפל עולה על  

 90x 90    =18 00   ;      93x 95  =10 32      1-מקרה
 x 95  =19 82  ;  99 x 99    =10 98 94     2-מקרה

 הן זהים.עשרות בשהמספרים י נש  ,לאחר הסבר זה, הרי בריבוע
גרתית, "האם פעמים העשרות מגיע ל  לשקול בדרך השבמקום לכן   .x 39 39לו יכא 239כלומר   

 " ? 4או יותר מ   4אנו שוקלים כך! "האם עשרות המספר מגיע ל   "?8, או ל יותר מ 8
 . 24 01=   249. 1-צה מקרהו כבר בק נ א 294כלומר כאשר יש לנו  

 . 43 18=   295. 2-מקרהב ו כברנ א או יותר,   295כאשר יש לנו ו
 .  ..יוסילה: תודה

 אני ממשיך במה שמוכן אצלי.   ספרון: כעת
50² = 25 00 
51² = 26 01 
52² = 27 04 
53² = 28 09 
54² = 29 16 

55² = 30 25 
56² = 31 36 
57² = 32 49 
58² = 33 64 
59² = 34 81 

 צד ימין המכפלה, כלול מריבוע. 
 ו.צד שמאל לעצמ ואפשר למצוא

 צד ימין המכפלה, כלול מריבוע. 
 . אחדותצד ימין = ריבוע ה

 ואפשר למצוא צד שמאל לעצמו.
 . אחדות+ ה 25

 ?   253איך למצוא   ,אכן
   9ן = צד ימי   : יוסילה 

 09מין =  י וסיף האפס. צד בלחשב: מוטב שמתחילת הדרך ת
 חשב בו. ך מקום עד להתכר לא תפס כל יוסילה: כן... באמת חשבתי על כך, אלא הדב

 28 09=  253חד ...  ובי  28=   3+  25צד שמאל = 
 ...  לי  ת היראא הקבוצה הזו ל בלחשב: את 

ספרון: לזה התכוונת, כשאמרתי לכם, שעלו בידי קבוצות חדשות. אתה שם לב, כמעט ללא  
 חשבון. 

 ן! + האחדות... מעניי   25צד שמאל. ן איך מורכב יוסילה: מעניי 
 לנו "ריבוע האחדות" האין זה "מעניין"?ימין, שיצא ספרון: וצד 

 יוסילה: אתה צודק.. 
 אני אגיד לך, איך גיליתי תופעה זו.   : ספרון 



50² = 25 00 
51² = 26 01 
52² = 27 04 
53² = 28 09 
54² = 29 16 

 
51 – 26 = 25 
52 – 27 = 25 
53 – 28 = 25 
54 – 29 = 25 

55² = 30 25 
56² = 31 36 
57² = 32 49 
58² = 33 64 
59² = 34 81 

55 – 30 = 25 
56 – 31 = 25 
57 – 32 = 25 
58 – 33 = 25 
59 – 34 = 25 

 יוסילה: הבנתי! 
 .. הלאה.ספרון: אז אפשר להמשיך 

100² = 100 00 
101² = 102 01 
102² = 104 04 
103² = 106 09 
104² = 108 16 

105² = 110 25 
106² = 112 36 
107² = 114 49 
108² = 116 64 
109² = 118 81 

 ע. ל מריבולה, כלון המכפצד ימי
 ואפשר למצוא צד שמאל לעצמו.
 צד ימין המכפלה, כלול מריבוע. 

 . אחדותע ה= ריבו  מיןי צד
 ואפשר למצוא צד שמאל לעצמו.

 . אחדות+ פעמיים ה 100
 אפשר למצוא צד שמאל לעצמו.  או

. אחדותהמספר עצמו + ה  
 ?   2103אכן איך למצוא 

 x 3 = (09 106 2+ (  100אל = ; צד שמ 09סילה: צד ימין = ו י
  09 106 3+   103צד שמאל =  ן אפשר ...  כו

 . 100ה  או לקו  50ה  שמעבר לקו ספריםלדעת כי יש יחס הופכי למ ועכשיו   וד...ספרון: טוב מא
 + ... תמיד צד ימין = ריבוע. 100+ וכן ב 50סביר את עצמי... ראינו כי ב י א ואנ
 . 50מ   + שהוא למטה40צא תופעה זו גם כן אצל ה נמ   אנו

 . 100+ שהוא למטה מ 90זו גם כן אצל ה  פעהתוא אנו נמצ
ריבוע של  נו, אלא הי כמו שרא אחדותבצד ימין אינו הריבוע של ה עהמופי יבוע רהאלא ש... 

 ) 7(הריבוע של  49, צד ימין יהיה 3 יש אחדות ב םא   .אחדותל ים המשל
 שני הלוחות הבאים.   תור בראייואולי הכל יהיה בר

40² = 16 00 
41² = 16 81 
42² = 17 64 
43² = 18 49 
44² = 19 36 

45² = 20 25 
46² = 21 16 
47² = 22 09 
48² = 23 04 
49² = 24 01 

 צד ימין המכפלה, כלול מריבוע. 
 צוא צד שמאל לעצמו.ר למואפש

 צד ימין המכפלה, כלול מריבוע. 
 . אחדותה צד ימין = ריבוע משלים

 מו.ואפשר למצוא צד שמאל לעצ
 . ותאחדה + 15

 

 18 49=   243;  18=  3+   15שמאל = ; צד  94=   27) =  3 – 10(2= ? ; צד ימין =  243, כלומר
 הברור? הלא

 יש לה צד ימין "ריבוע האחדות".  , בריבוע +50יוסילה: אני מבחין כי הקבוצה של 
 ע משלים האחדות". ימין "ריבויש לה צד   + בריבוע,40אבל הקבוצה של 

דומים ל    50, למטה מ ל "א, ב, ג, ד..."  ואותםדומים  50מ  עלה ד כי למים להגימוכרח בלחשב: 
 ..."   "ת, ש, ר, ק 

 יוסילה: תרשה לי להרחיק לכת! 
 ספרון: מה רצית לשאול? 



 3  + 25צד שמאל =   253. למשל האחדות+  25= +  50לה: אני מבחין כי צד שמאל של סייו 
 3 +  51צד שמאל =    234. למשל האחדות+   51= + 04צד שמאל של ובדומה לכך,  

 . האחדות+   5= +  30צד שמאל של + האם נמצא  30ר ל  עבוֹנ, אם  השאלה
 . האחדות+   35= + 60צד שמאל של + האם נמצא  60ר ל אם נעבוֹו

בל מספר  תקואתה   לא ש... יש לך עסק עם צד ימין, שאינו חשבון ללא חשבון. א  !בוודאי רון: ספ
 גדול בצד ימין, שתצטרך להעבחר היתרה לצד שמאל. 

  18. כעת, אתה צריך למצוא 18+  50=   68 (בשביל צד ימין)  ות לרא . יש  46 24=  268ניקח למשל. 
 324בריבוע = 

 לא ש...  . השיטה בתוקף, א ]3+  8+  35ו אם תרצה, א[  3+ 18+   25רכב מ מו  46, צד שמאל נמצא
 14 44=    238 , נמצא ב, כי בדוגמת הסבר זהני מתאר לעצמיסילה: איו 

 14=   1+  8+   5. צד שמאל =  1ה = . יתר 144. צד ימין = 12=  38 – 50בלחשב: 
 יוסילה: אני רואה! 

 .100מטה מ /. אבל כן למעלה50מטה מ לה/למעלא רק  וזה ספרון: אתם מדברים לעניין. 
 + בריבוע! 90הנה הקבוצה של ציע לכם, מה שהכנתי ... אבל, אני מ

90² = 81 00 
91² = 82 81 
92² = 84 64 
93² = 86 49 
94² = 88 36 

95² = 90 25 
96² = 92 16 
97² = 94 09 
98² = 96 04 
99² = 98 01 

 צד ימין המכפלה, כלול מריבוע. 
 לעצמו.א צד שמאל ואפשר למצו 

 צד ימין המכפלה, כלול מריבוע. 
 . אחדותצד ימין = ריבוע משלים ה

 ואפשר למצוא צד שמאל לעצמו.
 . אחדותים ה+ פעמי 80

   ופצהנ כשיטה ה או
 . 100רחק המספר מ מכצד שמאל, 

 המספר   – 100צד שמאל = 
 מה שקבלת.  –המספר 

   86=   )3 (פעמיים +   80; צד שמאל =   49=   27) = 3 – 10(2; צד ימין =  86 49=  293, כלומר
 מאה.ספר מ מ לי, והיא לחסר השה שיייכת לפולחן נאך יש שיטה נפוצה, ומובן מאליו שאי

 86=   )7*2(  – 100 ..במילים אחרות   86=   7 – 93ת ; וכע 7=   93 – 100אכן נצטרך לעשות 
 ...  חמישים  מ  חיסורב +40אני ניסיתי שיטה זו עם ה 

    18 49=  243 כי: 18במקום .  .   36=   7 – 43;    7=  43 – 05עשיתי 
 18=  2  ÷ 36 אז ו  )100ל   ½=   50(בסוד, ] 2 ÷ וד פעולה [ף עיוס צורך להה יש כנרא

 + 40א צד שמאל למקרה של ו צוד אפשרות למ גיליתי לי ע מצידי, אני 
40² = 16 00 
41² = 16 81 
42² = 17 64 
43² = 18 49 
44² = 19 36 

45² = 20 25 
46² = 21 16 
47² = 22 09 
48² = 23 04 
49² = 24 01 

 ואפשר למצוא צד שמאל לעצמו.
 25 – המספר

 18=  25 – 43כן כי 
40² = 16 00 
41² = 16 81 
42² = 17 64 
43² = 18 49 
44² = 19 36 

40 – 25 = 15 
41 – 25 = 16 
42 – 25 = 17 
43 – 25 = 18 
44 – 25 = 19 

45² = 20 25 
46² = 21 16 
47² = 22 09 
48² = 23 04 
49² = 24 01 

45 – 25 = 20 
46 – 25 = 21 
47 – 25 = 22 
48 – 25 = 23 
49 – 25 = 24 



 מקום להרחיק לכת.  תמיד יש ילה...  אה יוסאתה רו 
 בלחשב: גמרת עם הריבועים? 

 עשיתי מזה שני טפולים.   19ועד   11לא שצמצמתי את העבודה... כלומר מ א א, ל  ספרון: 
 האחדות = 12 1 + 11 12 = השמאלי 1 12 11²
 האחדות = 22 2 + 12 14 = השמאלי 4 14 12²
 האחדות = 32 3 + 13 16 = השמאלי 9 16 13²
 האחדות = 42 4 + 14 1+ 18 = השמאלי 6 19 14²

 .21והוא למעשה   1=  211 של  (האחדות)  צד ימין
 .22והוא למעשה   4=  212של  (האחדות)  צד ימין
 .23  והוא למעשה  9=  213של  (האחדות)  ןצד ימי 

 . 61אלא   6באמת נו ן אי. אכ24והוא למעשה   6=  214של  (האחדות)  צד ימין
 צד שמאל:  בוא ונבדוק

 . שלו אחדותעם תוספת ה 11המספר והוא למעשה  12=   211ל של שמאצד 
 שלו.  אחדותעם תוספת ה 12והוא למעשה המספר  14=   212צד שמאל של 

 שלו.  אחדותתוספת ה עם  13והוא למעשה המספר  16=   231 שלצד שמאל 
 61יתרה מ  שלו + ה  אחדותעם תוספת ה 41המספר מעשה והוא ל  19=   214של צד שמאל 

 .9ועד    6הריבועים מ יכת הלוח הזה הגעתי להבין הרכבת ער אחר
 לה: האם מצאת שריבועים אלו מורכבים? סייו 

 ספרון: תסתכל בלוח זה...
 

 1 – 9 8 = השמאלי האחד ות = 12 1 8 9²
 2 – 8 6 = השמאלי האחדות = 22 4 6 8²
 3 – 7 4 = השמאלי האחדות = 32 9 4 7²
 4 – 6 1+ 2 = השמאלי האחדות = 42 6 3 6²

 

 49של   4=   3חסר  7מה עשינו? למצוא העשרות של הריבוע, חסרנו מהמספר, המשלים שלו. כמו 
מה    שמאלי? להגיע לצד ה  משלים" ה מספרה סוריח ה דומה לאותה השיטה של "האם אין ז

  )10חת ל  י הננו מתכ מדוע כאן אנו עוסקים במשלימים? ו(. 90קבוצת ה שראינו ב
 .  50ב למעלה/למטה מהגבול של " אכן פעלנו 50שמו "ן שיש גבול ו חשב: אני מבי לב

 . 100של   ולגב" אכן פעלנו ב למעלה/למטה מה100גבול ושמו " מבין שיש   וכן אני
 . 214, 213, 221, 211לאור כך, הגענו ל ו  "...10כי יש גבול ושמו "לאור זה יש להפיק מסקנה... 

 ך זה אלא משא כבד מנשוא. , ועד היכן אין תהליהשאלה עד היכן משתלםספרון: 
 כדאי לראות היאך נבנים ריבועים בדרך זו?האם לם המספרים ... שם היכרות עואך ל:  לה יוסי

 !   ספרון: בבקשה, הנה 
  10 ה ממעללוהן  10ה מ טן למה
 ) 15ועד   5(מ  שתיים"-מתקדם "שתיים יהשמאל

 ן..משמאל לימי 
 24= האחדות   4 – 6    1+  2 = השמאלי 36 26
 23= ת האחדו 1 3 – 7 4 = השמאלי 49 27
 22= האחדות  1 2 – 8 6 = השמאלי 64 28
 21= האחדות  1 1 – 9 8 = השמאלי 81 29

 21= האחדות  1 1 + 11 12 = ליהשמא 1 12 11²
 22= האחדות  1 2 + 12 14 = השמאלי 4 14 12²
 23= האחדות  1 3 + 13 16 = מאליהש 9 16 13²
 24= האחדות  1 4 + 14 1+ 18  =יהשמאל  6 19 14²



  20למעלה מ  והן 20הן למטה מ 
 ) 25ועד   15(מ  ארבעה"-מתקדם "ארבעה יהשמאל

 24= האחדות   8 + 16    1+ 24 = השמאלי 256 216
 23= האחדות  3 11 + 17 28 = השמאלי 289 217
 22= האחדות  3 14 + 18 32 = השמאלי 324 218
 21= האחדות  3 17 + 19 36 = השמאלי 361 219

 21= האחדות  3 23 + 21 44 = השמאלי 441 21²
 22= האחדות  3 26 + 22 48 = השמאלי 484 22²
 23= האחדות  3 29 + 23 52 = השמאלי 529 23²
 24= האחדות  3 32 + 24 1+ 56  =יהשמאל  576 24²

 

  30והן למעלה מ  30הן למטה מ 
 )35ועד  25(מ  ה"שש-מתקדם "ששה יהשמאל

 24= ות האחד   40 + 26    1+ 66 = השמאלי 676 226
 23= האחדות  5 45 + 27 72 = השמאלי 729 227
 22= ת דוחהא 5 50 + 28 78 = השמאלי 784 228
 21= האחדות  5 55 + 29  84 = לימאשה 841 229

 21= האחדות  5 65 + 31 96 = אליהשמ 961 31²
 22= האחדות  5 70 + 32 102 = השמאלי 1024 32²
 23= האחדות  5 75 + 33 108 = שמאליה 1089 33²
 24= האחדות  5 80 + 34 1+  114 =  יהשמאל  1156 34²

 

   40מ  להע הן למו  40הן למטה מ 
 )45ועד  35(מ  "מונה ש-מונה"שהשמאלי מתקדם 

 24= האחדות   92 + 36    1+  128 = השמאלי 1296 263
 23= האחדות  7 99 + 37 136 = השמאלי 1369 273
 22= האחדות  7 106 + 38 144 = השמאלי 1444 283
 21= האחדות  7 113 + 39 152 = השמאלי 1521 293

 21= האחדות  7 127 + 41 168 = ליהשמא 1681 41²
 22= ות האחד  7 134 + 42 176 = השמאלי 1764 42²
 23= האחדות  7 141 + 43 184 = השמאלי 1849 43²
 23= האחדות  7 148 + 44 1+  192  =יהשמאל  1936 44²

 
 ב: האם אפשר לחזור למה שעסקנו בו? חשבל

 ...  241עד  211היה מ  ת לנו הסברשיוסילה: ... הדבר האחרון 
 .  4ל ב פוֹכְ לדעת לִ  צריךלזה   261ד וע 219מ  כעת אנו נראה ון: ספר

 21=  האחדות x  9  =36 4 36 = השמאלי 361 219
 22= האחדות  x  8  =32 4 32 = השמאלי 324 218
 23= ות האחד  x  7  =28 4 28 = השמאלי 289 217
 24= האחדות  x  6  =24 4    1+ 24 = השמאלי 256 216

 הצד השמאלי.  ומקבלים ,  4ב  ות דאחכופלים ה
 לות? יש שאהאם 



 !! 4בלחשב: מעניין שצד שמאל הוא כפל של 
 כן הוא!  יוסילה: אכן, 

 ? 7משלים ל ה  3ה  של הריבוע  אחדותהנו מקבל ב 20בהיותו למטה מ   217 
 אמת כל כך פשוט! זה ב   28=  7פעמים  4לומר ובצד השמאלי יש להסתפק 

 י משתלם....אלא שאין זה הכ 224ועד  221ר יטה עבוש  ההמשיך באותספרון: אתה יכול ל
 214ל  211ל  ו ייחסנשהת רךבד 219ועד   216כמו שאין זה הכי משתלם להתייחס ל 

8+   9 + 19 36 = השמאלי 361 19²  האחדות = 12 
6+   8 + 18 32 = השמאלי 324 18²  האחדות = 22 
4+   7 + 17 28 = השמאלי 289 17²  האחדות = 32 
יהשמאל  256 16²  = 24 +1 16 + 6   +2  האחדות = 42 

   ....))5  – 8או ( )5  – 9פעמיים (לומר, כ (  8, 6, 4,  2הוכרחנו להוסיף 
 משתלמת... ה הכי  ואה בכך השיטבוודאי שאינך ר

 4 ב כפולל מזה? זהו עדיין ב  בלחשב: אז מה אתה יכול לעשות עוד יותר טו
 21= האחדות  x 11  =44 4 44 = השמאלי 441 221
 22=  ותד האח x 12  =48 4 48 = השמאלי 484 222
 23= האחדות  x 13  =52 4 52 = השמאלי 529 223
 24= האחדות  x 14  =56 4    1+ 56 = השמאלי 576 224

 עתך על זה?דאך מה .  גם מה שאתה מייצג הנו שיטה לעצמה..   ,ספרון: באמת
 21= האחדות  x  2  =44) 1+  21( 44 = השמאלי 441 212
 22=  האחדות x  2 = 48) 2+  22( 48 = השמאלי 484 222
 23= האחדות  x  2  =52) 3+  23( 52 = השמאלי 529 223
 24= האחדות  x  2  =56) 4+  24(    1+ 56 = השמאלי 576 224

 ... 14עד  11מ ו ינהאין זה המשכיות למה שכבר רא
 21= האחדות  x  1  =12) 1+  11( 12 = השמאלי 1 12 11²
 22=  האחדות x  1  =14) 2+  12( 14 = השמאלי 4 14 12²
 23= האחדות  x  1  =16) 3+  13( 16 = השמאלי 9 16 13²
 24= האחדות  x  1  =18) 4+  14( 1+ 18  =יהשמאל  6 19 14²

 ת... זו של בלחשב וזו של ספרון. מו תל ת משיו יוסילה: כנראה שיש כאן שתי אפשרו 
וכל  , אנו נוןר , היא חד פעמי. מה שאין כן השיטה של ספאני נוכח לדעת כי השיטה שלי בלחשב: 

 .  234, 233, 232, 231 לבנות הלוח של ..  ךלהמשי
 . 234, 233, 232, 231וך לנו אותו לוח של תך לערני מכבד או ז א ספרון: אם אתה כבר מבחין בכך, א

 חושבני כי כך אמור להיות!  ב: בלחש
 21= האחדות  x  3  =96) 1+  31( 96 = השמאלי 961 213
 22= האחדות  x  3 = 102) 2 + 32( 102 = השמאלי 1024 232
 23= האחדות  x  3  =108) 3+  33( 108 = השמאלי 1089 233
 24= האחדות  x  3  =114) 4+  34(    1+ 114 = שמאליה 1156 234

 ת לידיים. חת המשטו תה רואה כאשר שמים לב יכולים לקא  !100%ספרון:  
 . 211אותו   261ב   כלולכלומר   ... 2137 =  261;  121=   211:  הידעת כי  .264ועד   261עסוק ב לכעת 
 ונראה ההבדל ביניהם,  הבה

261 – 211  = 2137 – 211  =00 63 
262 – 212  = 3844 – 144  =00 37 
263 – 213  = 3969 – 169  =00 38 
264 – 214  = 4096 – 196  =00 39 



 צד שמאל.השייך לאיזה מספר  דווע  211מורכב מ   261 כי  אודות צד שמאל,  איםאנו מוצ
 
 מין. לי משמאל

61  =11  +50 
 21= האחדות    37=  35+  1 + 1   37=  25+   11 + 1 37  2 = השמאלי 3721 261
 22= ות חד הא 38=  35+  2 + 1 38=  25+   12 + 1 38  4 = השמאלי 3844 262
 23= האחדות  39=  35+  3 + 1 39=  25+   13 + 1 39  6 = השמאלי 3969 263
 24= חדות אה 40=  35+  4 + 1 40=  25+   14 + 1     1+  40  8 = אליהשמ 4096 264

   25ומ  121מהיתרה של ובעצמו,   11 מ  לי. ובכן כאן אתה יכול להבחין ממה מורכב הצד השמא
1 + 11   +25  =37   
1 + 12   +25  =38 
1 + 13   +25  =39 
1 + 14   +25  =40 

 

 )25+  8=  33כאשר  33 64=  285ל  ותי(וזה המשכ 37=   25+  11  +  1 היות כי . .25לשים לב כי כאן הוספנו 
 

1 + 1  +35  =37   
1 + 2  +35  =38 
1 + 3  +35  =39 
1 + 4  +35  =40 

חדות  א מה בנוי  ד שמאלצ,  +)50(2 לזכור כי. המשך התהליך .. , הם 35אלו הפעולות עם תוספת אבל 
חדות  א מה בנוי  מאלצד ש,  )+06(2 וגם כאן, 15 בתוספת חדות א מה בנוי צד שמאל, +) 04(2 כןו ,25בתוספת 
 . 3או  2להוסיף יתרה =  ישכי ם, הגם שכבר לא משתל ,+) 06(2והנה יתר הלוח השייך ל  .53 בתוספת

136 =  47  6 = השמאלי 4761 296  21=  ותהאחד    74=  35+  9 + 3 19²
432=   46  2 = השמאלי 4624 286 18² 3 + 8  +35  =46  22= האחדות  
928=   44  8 = השמאלי 4489 276 17² 2 + 7  +35  =44  23= ת האחדו 
625=      1+  43  4 = אליהשמ 4356 266 16² 2 + 6  +35  =34  24= האחדות  

  צד שמאל, +)08(2  ,54בתוספת ות חד א מה בנוי צד שמאל, +) 07(2היות : לפי תהליך זה אמור ליוסילה 
 כן הלאה.. ו ,56ת ספ ובת חדות אמה  בנוי צד שמאל, +)09(2  ,55בתוספת  חדות אמה בנוי

 ספרון: אתה צודק. אבל אנו מרימים המשא שאנו יכולים לשאת. אלו כבדים עלינו. 
 בו פחות חשבון.  יש " ואנו מחפשים מה ש: אתה מתכוון לומר שאלו דורשים "חשבוןבלחשב

 כאן?  219סוף, מה עניין -סוף..  חשב!-צודק! בלסילה: אתה  יו 
 אם תרצה לראות האמת לאמתה... תסתכל בזה   ספרון: 

692 1674   = 136 19² 692 – 192 = 1674  – 361 = 4400  
682 4462    =432 18² 682 – 182 = 4462  – 324 = 4300   
672 9448    =928 17² 672 – 172 = 9448  – 289 = 4200   
662 6435    =625 16² 662 – 162 = 6435  – 256 = 4100   

 יוסילה: אני מבין! כאילו היה דבר כזה
692 1674  361 = 19² 47 61 44 + 3 = 47  
682 4462  324 = 18² 46 24 43 + 3 = 46 
672 9448  289 = 17² 44 89 42 + 2 = 44 
662 6435  256 = 16² 43 56 41 + 2 = 43 

ין  בחהמתעורר לש שאינו ממש סוד אלא למי  סודכם אני צריך לגלות לה. לתודה, יוסי  : ספרון 
 . במקרו

 מספרים, עם אותו צד ימין.  4רצוני להציג  ם...עיתורת הריבוברה תורה,  דכנגד ארבעה בנים 
 61=   50ועוד   11 איך מגיעים למספרים אלו?   . )150=  89+  61( .  89.   61.   ) 50=  39+  11(.   39.  11 
 ) 39=   50  – 89אם תרצו ו( 39 =  61 – 100; ו  89=   11 – 100 ים.אחר מספרים  שני ועוד  



112 121 392 1521 612 3721 892 7921 
אל  הצד השמו  .צד הימין שלהם הוא אותו צד ימין..  211ארבעת בנים אלו שייכים למשפחת ה 

   121  ל היתרה של הולכמציאותו הבלעדית, עליו ללא שנוסף על  ו מציאות לעצמו, אהם... יש לשל
211  =211   
 א חייב לכלול היתרה. ך למעשה, הוא ו. נט   14לא שלו, אינו א  ישמאל ההצד   2115=  239
 רה. יתהאך למעשה, הוא חייב לכלול נטו.   36שלו, אינו אלא   ישמאל ההצד   2137=  261
 תרה. נטו. אך למעשה, הוא חייב לכלול הי   78לא אינו אשלו,   ישמאל ההצד   2179=  298

 ה קבוצ בון" לכלחששיטה "ללא ל לגלות  נוכ? 78 ,36, 14המספרים אלו ל להגיעדע איך  אם נאכן  
 ה?יוסילה: מה זה קבוצ 

   236פרון: הנה קבוצת ה ס
 236,  237, 238, 239יש כאן  

392 1215  14נטו =  יהשמאל  14 = 11 – 25 39 + 11 = 50 
382 4414  13ו = נט  השמאלי 13 = 12 – 25 38 + 12 = 50 
372 9613  12ו = נט  יהשמאל  12 = 13 – 25 37 + 13 = 50 
362 6912     11נטו =  יהשמאל  11 = 14 – 25 36 + 14 = 50 

 . 211צד ימין כולל ,  היתרה)(לפני הוספת   צד שמאל נטווהוא  14=  11 – 25;  39=  11 – 05 בלחשב: 
 אפשר להמשיך בדרך זו! . אבל  14=  25פחות  39. למרות שיש אפשרות לומר ..זהו  : כן!יוסילה 

 לנטו.  נוספת  והיתרה 212 נכללצד ימין  וב , צד שמאל נטוו זהכי  31 =  21  – 25;   83=   21 – 50
 לנטו.  נוספת  והיתרה 231 נכללצד ימין  וב , נטוצד שמאל זהו י כ 21=  31  – 25;   73=   31 – 50
 לנטו.  נוספת  והיתרה 241 נכללימין   צד וב , צד שמאל נטוזהו כי  11=  41  – 25;   63=   41 – 50

 ה! ילסספרון: עבודה טובה, יו 
 . 1היתרה שלהם =  .. 241 ,231 ,221,  211עתן כי ארב ה,דלנו העבוע הַמֵּקֵל אגב! 

211 = 21 1 
221  =44 1 
231  =69 1 
241  =96 1 

 איך זה נראה? ,בדוק גילה לנו דרך אחרת. הבה ונבלחשב: רגע! יוסילה  
392 1215  39 – 25 = 14 41 יהשמאל  11 – 25 =  14נטו =    
382 4414  38 – 25 = 13 31 13נטו =  השמאלי 12 – 25 =   
372 9613  37 – 25 = 12 21 יהשמאל  13 – 25 =  12ו = נט    
362 6912  36 – 25 = 11 11 יהשמאל  14 – 25 =  11נטו =    

 ועכשיו שהנכם מכירים, מה היא "קבוצת מספרים בריבוע".   ספרון: 
 . 211 ריבועים. והנה קבוצת ה  4י להגיש לכם קבוצות מ יש ל 

112 121 392 1521 612 3721 892 7921 
 איך זה מסתדר?  וחבריו.   289 רגע! אני רוצה לראותבלחשב: 

 ספרון: הנה! 
   286, 287 ,288, 289 יש כאן  

  )89=  11 – 100או     50+  39=  89(
289 7921 2 x 39 = 78 100 – (2 * 11) = 78 50 + (2 * 14) = 78 78נטו =  השמאלי 
288 7744 2 x 38 = 76 100 – (2 * 12) = 76 50 + (2 * 13) = 76 76נטו =  שמאליה 
287 7569 2 x 37 = 74 100 – (2 * 13) = 74 50 + (2 * 12) = 74 74נטו =  השמאלי 
286 7396 2 x 36 = 72 100 – (2 * 14) = 72 50 + (2 * 11) = 72 72 =נטו   השמאלי 

 : נראה אם עדיין יוסילה יכול לעזור לנו? תוכע



 י אנסה! אנ   ה: יוסיל
 לנטו.  נוספת  והיתרה 211 נכללצד ימין  וב , שמאל נטוצד זהו  כי  78 =  11 – 89;   98=   11 – 010
 . לנטו נוספת  והיתרה 212 נכללצד ימין  וב , צד שמאל נטוזהו  כי  76=   21 – 88;   88=   21 – 010
 לנטו.  נוספת  והיתרה 231 נכללצד ימין  וב , צד שמאל נטוזהו  כי  74 =  31 – 87 ;   78 =  31 – 010
 לנטו.  נוספת  והיתרה 241 נכללצד ימין  וב , צד שמאל נטוו  זה כי  72=   41 – 86;   68=   41 – 010

 מתוך דברי יוסילה, אפשר להגיע ל .. בלחשב: 
782 4860  2 x 39 = 78 100 – (2 * 11) = 78 50 + (2 * 14) = 78 78= נטו   שמאליה 

 בדרך משלו.   78. אך יוסילה הגיע ל 78שלוש שיטות להגיע ל  לנו  כאן כבר יש
 לנו! דאי משבוו , הלסיו י  כי  ם מעולם הגדול היה מגיע לכאלו תוצאות.ני מאמין כי אדאי:  ספרון 

 ר מדרך אחת להגיע... ו של דבר, יש הרבה יותבסופ סילה: ו י
 ם? הריבועי 4י יכול להציע לכם בסופו של דבר, אנ  ספרון: 

 לחזור על מה שאמרתי...  
 61=   50ועוד   11 איך מגיעים למספרים אלו?   . )150=  89+   61(.  89.  61.  )50=  39+  11( .  39.  11

 ) 39=   50  – 89אם תרצו ו( 39 =  61 – 100; ו  89=   11 – 100 ים.אחר מספרים  ועוד שני  
 .21יותר טוב להתחיל מ  

 ויודעים איך לפתור אותם ללא חשבון.   . מכירים כברלות האלו אנו את הפעו
 ה, יש אותו "צד מין". בכל שורשובכל זאת לארבעת הריבועים, 

 ממה מורכב? . צד ימין שלהםעל  נסתכל  עתכ
12 01 492 2401 512 2601 992 9801 
22 4 482 2304 522 2704 982 9604 
32 9 472 2209 532 2809 972 9409 
42 16 462 2116 542 2916 962 9216 
52 25 452 2025 552 3025 952 9025 
62 36 442 1936 562 3136 942 8836 
72 49 432 1849 572 3249 932 8649 
82 64 422 1764 582 3364 922 8464 
92 81 412 1681 592 3481 912 8281 

 ות.. דרתבינו איך יתר השורות מסתכבר  ם ואת 1-ן ביאור לשורהאני את 
12 01 492 2401 512 2601 992 9801 

 " 1עבור המספר "
 24=   9+  15דנו אנו למ       (נטו) 24=   1 – 25= שמאל      1 – 50   שהוא 49צד שמאל של 

   26=   1+  25דנו אנו למ (נטו) 26=  1  + 25= שמאל      1 +  50   שהוא 51אל של שמ  צד
 98=   ) 9*2(+  80דנו אנו למ   (נטו)  98=  1 – 99= שמאל     1 – 100   שהוא 99צד שמאל של 

 ד שורה.. י לבדוק עו, תן לבלחשב: אין דבר
82 64 422 1764 582 3364 922 8464 

   (נטו) 17=   8 – 25= שמאל      8 – 50   שהוא 42צד שמאל של 
   (נטו) 33=  8  + 25= שמאל      8 +  50   ואשה 58צד שמאל של 
   (נטו)  84=  8 – 92= שמאל     8 – 100   שהוא 92צד שמאל של 

 שורות.  25מ  עמודות,   4ם אלא בריבוע, אינ  100ועד  1רבועים מ ספרון: בקיצור, כל ה 
 כמה שורות מהם, כבר, יש לאל ידנו לפתור ללא חשבון? 

 מתוך כל אותם פעולות. 
 מוכר לנו בקלי קלות. חלק 
 רק צריכים כמה תרגילים לשלוט בחומר. מוכר לנו  חלק
 ק הניתן להגיע אליו, בעבודה עצמית לאור מה שלמדנו היום.וחל

 והנה כולם ביחד 



 ת:יואפשרום כל הואלו ה
 0 502 2500  2500 1002 10000 
12 1 492 2401 512 2601 992 9801 
22 4 482 2304 522 2704 982 9604 
32 9 472 2209 532 2809 972 9409 
42 16 462 2116 542 2916 962 9216 
52 25 452 2025 552 3025 952 9025 
62 36 442 1936 562 3136 942 8836 
72 49 432 1849 572 3249 932 8649 
82 64 422 1764 582 3364 922 8464 
92 81 412 1681 592 3481 912 8281 

102 100 402 1600 602 3600 902 8100 
112 121 392 1521 612 3721 892 7921 
122 144 382 1444 622 3844 882 7744 
132 169 372 1369 632 3969 872 7569 
142 196 362 1296 642 4096 862 7396 
152 225 352 1225 652 4225 852 7225 
162 256 342 1156 662 4356 842 7056 
172 289 332 1089 672 4489 832 6889 
182 324 322 1024 682 4624 822 6724 
192 361 312 961 692 4761 812 6561 
202 400 302 900 702 4900 802 6400 
212 441 292 841 712 5041 792 6241 
222 484 282 784 722 5184 782 6084 
232 529 272 729 732 5329 772 5929 
242 576 262 676 742 5476 762 5776 
252 625  625 752 5625  5625 

 רובם ניתן לפתור ללא חשבון. 
 לו שלמדנו היום דרך הרכבתם.  ויש כא

 ! , ולהגיע ללא חשבון הניתן כמה תרגילים נוכל לשלוטואני מאמין כי אם עושים 
 הנשארים, אם באמת רוצים לשלוט ... ויש אותם 

 לא נשאר אלה לפתח לכל קבוצה דרכי הרכבת הריבוע, כי כבר ראינו כי יש יותר מדרך אחת. 
 .)(ואת היתרה  ימין" להכיר, ורובם כבר מוכרים לנו"צד   25רק ובפרט, כי בכל אלו יש לנו 

 כל השורות שלהם. , יוכל לפתור 214ועד   211ואני מאמין כי מי שישלוט גם על 
 כל השורות שלהם. , יוכל לפתור 261ועד   291ואני מאמין כי מי שישלוט גם על 
 כל השורות שלהם. , יוכל לפתור 242ועד   212ואני מאמין כי מי שישלוט גם על 

 הכל בידי "מי שרוצה להגיע".  ,ובזה
 )45(של        4+   25; צד שמאל =  24? ... צד ימין =  245איך סדרנו עבור אתם זוכרים 

 )44(של      4+   15ל = צד שמא;   26ין = ? ... צד ימ 244איך סדרנו עבור זוכרים אתם 
       4+   5שמאל =   צד?  234למצוא  ,  5להמשיך ב  יהיה אפשר  15ו  25 איך לאור שיטה זו

 ..   2 56=   216שצד ימין =  אלא 
   11=  2+   4+   5אכן צד שמאל =  

342 1156 
 ך. יין בכעונ מלמי ש אלא שזה יכול להתקבל רק  ורים...ללא ערעמאוד מוצלח, ו  ואנו מוצאים שזה

     )43(של    2+   4+  5שמאל = ... צד   009=   256 – 1156...    562=   216...    5611=  234
  )46(של    1+  4+   35=   צד שמאל...  0039=   196 – 4096...    961=   214  ...   9604=  264



 תוספת חומר, למעוניינים. 
 

11 x 50 = 05 50 
21 x 50 = 10 50 
31 x 50 = 15 50 
41 x 50 = 20 50 
51 x 50 = 25 50 
61 x 50 = 30 50 
71 x 50 = 35 50 
81 x 50 = 40 50 
91 x 50 = 45 50 

11 x 40 = 04 40 
21 x 40 = 08 40 
31 x 40 = 12 40 
41 x 40 = 16 40 
51 x 40 = 20 40 
61 x 40 = 24 40 
71 x 40 = 28 40 
81 x 40 = 32 40 
91 x 40 = 36 40 

11 x 30 = 03 30 
21 x 30 = 06 30 
31 x 30 = 09 30 
41 x 30 = 12 30 
51 x 30 = 15 30 
61 x 30 = 18 30 
71 x 30 = 21 30 
81 x 30 = 24 30 
91 x 30 = 27 30 

11 x 20 = 02 20 
21 x 20 = 04 20 
31 x 20 = 06 20 
41 x 20 = 08 20 
51 x 20 = 10 20 
61 x 20 = 12 20 
71 x 20 = 14 20 
81 x 20 = 16 20 
91 x 20 = 18 20 

11 x 10 = 01 10 
21 x 10 = 02 10 
31 x 10 = 03 10 
41 x 10 = 04 10 
51 x 10 = 05 10 
61 x 10 = 06 10 
71 x 10 = 07 10 
81 x 10 = 08 10 
91 x 10 = 09 10 

 ה המכפל-צד ימין
 ו אלא אינ 
 ם האפס. ע המכפיל

 

 צד שמאל 
 כפל העשרות 

 ן עצמם. בינם לבי 

11 x 90 = 09 90 
21 x 90 = 18 90 
31 x 90 = 27 90 
41 x 90 = 36 90 
51 x 90 = 45 90 
61 x 90 = 54 90 
71 x 90 = 63 90 
81 x 90 = 72 90 
91 x 90 = 81 90 

11 x 80 = 08 80 
21 x 80 = 16 80 
31 x 80 = 24 80 
41 x 80 = 32 80 
51 x 80 = 40 80 
61 x 80 = 48 80 
71 x 80 = 56 80 
81 x 80 = 64 80 
91 x 80 = 72 80 

11 x 70 = 07 70 
21 x 70 = 14 70 
31 x 70 = 21 70 
41 x 70 = 28 70 
51 x 70 = 35 70 
61 x 70 = 42 70 
71 x 70 = 49 70 
81 x 70 = 56 70 
91 x 70 = 63 70 

11 x 60 = 06 60 
21 x 60 = 12 60 
31 x 60 = 18 60 
41 x 60 = 24 60 
51 x 60 = 30 60 
61 x 60 = 36 60 
71 x 60 = 42 60 
81 x 60 = 48 60 
91 x 60 = 54 60 

 
19 x 50 = 09 50 
29 x 50 = 14 50 
39 x 50 = 19 50 
49 x 50 = 24 50 
59 x 50 = 29 50 
69 x 50 = 34 50 
79 x 50 = 39 50 
89 x 50 = 44 50 
99 x 50 = 49 50 

19 x 40 = 07 60 
29 x 40 = 11 60 
39 x 40 = 15 60 
49 x 40 = 19 60 
59 x 40 = 23 60 
69 x 40 = 27 60 
79 x 40 = 31 60 
89 x 40 = 35 60 
99 x 40 = 39 60 

19 x 30 = 05 70 
29 x 30 = 08 70 
39 x 30 = 11 70 
49 x 30 = 14 70 
59 x 30 = 17 70 
69 x 30 = 20 70 
79 x 30 = 23 70 
89 x 30 = 26 70 
99 x 30 = 29 70 

19 x 20 = 03 80 
29 x 20 = 05 80 
39 x 20 = 07 80 
49 x 20 = 09 80 
59 x 20 = 11 80 
69 x 20 = 13 80 
79 x 20 = 15 80 
89 x 20 = 17 80 
99 x 20 = 19 80 

19 x 10 = 01 90 
29 x 10 = 02 90 
39 x 10 = 03 90 
49 x 10 = 04 90 
59 x 10 = 05 90 
69 x 10 = 06 90 
79 x 10 = 07 90 
89 x 10 = 08 90 
99 x 10 = 09 90 

 ה המכפל-צד ימין
 אינו אלא 
 המשלים 

 ם האפס. ע מכפילל
 

 צד שמאל 
 כפל העשרות 

 לאחר שמעגלים 
   )9עם מספר ל 1מוסיפים (

 . 1ומחסרים 

19 x 90 = 17 10 
29 x 90 = 26 10 
39 x 90 = 35 10 
49 x 90 = 44 10 
59 x 90 = 53 10 
69 x 90 = 62 10 
79 x 90 = 71 10 
89 x 90 = 80 10 
99 x 90 = 89 10 

19 x 80 = 15 20 
29 x 80 = 23 20 
39 x 80 = 31 20 
49 x 80 = 39 20 
59 x 80 = 47 20 
69 x 80 = 55 20 
79 x 80 = 63 20 
89 x 80 = 71 20 
99 x 80 = 79 20 

19 x 70 = 13 30 
29 x 70 = 20 30 
39 x 70 = 27 30 
49 x 70 = 34 30 
59 x 70 = 41 30 
69 x 70 = 48 30 
79 x 70 = 55 30 
89 x 70 = 62 30 
99 x 70 = 69 30 

19 x 60 = 11 40 
29 x 60 = 17 40 
39 x 60 = 23 40 
49 x 60 = 29 40 
59 x 60 = 35 40 
69 x 60 = 41 40 
79 x 60 = 47 40 
89 x 60 = 53 40 
99 x 60 = 59 40 

ור  הביקהם יודעים דברים שלא הכירו לפני  עת ון. וכמחברם ספר  ובכך נפרדו יוסילה ובלחשב,
 שלהם אצלו. 


